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CHUONG IV - NGUYEN HAM VA TiCH PHAN

Phan 1: Cau héi TNKQ nhiéu lwa chon

Cau 1:

Cau 3:

Cau 7:

Cau 9:

Bai 11 — Nguyén ham
Ho cac nguyén ham ctia ham s6 f (x) =5x"-8x’ —6x 1a
A.F(x)=x5—2x4—3x2+C. B. F(x):xs—x4—x2+C.
C.F(x):x5—4x4—2x2+C. D.F(x)=x5+2x4—3x2+C.
Nguyén ham F(x) ciiahamsé f(x)= (2x—3)2 thoa man F(-1)=-17 1a

3
A (223) 4 B. 25 _6x*10x-2.
3 3
C. i)c3—6)c2+9x+§. D. i)c3—6)c2+9)c+%.
3 3 3 3

2

Tim ho nguyén ham cta ham s6 f(x):x _x1+1.
x_

A. x+L+C B. 1+

2
1 (x_1)2+C. C. %+ln|x—1|+C. D. X +lnfx—1[+C.

Ho cac nguyén ham ciia ham s f (x)= x° +§— 2/x 1a
X

3 3
A. x?+3ln|x|+§\/x3+C. B. x?+3ln|x|—§\/x3+C.
X’ 4 X’ 4
C. ?+3lnx—§\/x3 . D. ?—31n|x|—§ ¥ +C.

. A pa i g 5 1
Ho cac nguyén ham ciia ham s0 y = x(x+1)" la

(erl)7 +(x+1)6 LC

A. B. 6(x+1) +5(x+1) +C.
7 6
7 6
C. 6(x+1) =5(x+1)" +C. p. 3 G+l
7 6
Ho cac nguyén ham ciia ham s6 f (x) =3cosx—4sinx la
A. 3sinx—4cosx- B. 3sinx+4cosx-
C. 3sinx+4cosx+C- D. 3sinx+4cosx+C-

Mot nguyén ham ctia ham s6 f'(x)=2025" 1a

A. F(x) =x.2025"". B. F(x) =2025.2024" .
C. F(x) =2025"1n2025. D. F(x) = 2025° .
In 2025
Nguyén ham F(x) ctiahamsd f(x)=e"+2e¢ " —2x théaman F(0)=1
A.F(x)ze"—Ze‘x—x2+2. B.F(x)ze’“+2€‘"—x2—2.
C.F(x)zex—Ze’x—xz. D.F(x)zex+267x—x2.
—x*—2x 2

Cho F(x) la mdt nguyén ham cia ham so f(x)= thod man F(-2)= -3 Tinh

(x+1)4

F(1).



Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 1:

Cau 3:

A2 B. . c. 2. p. 1L,
3 6 24 24
Mot nguyén ham F (x) cua hamsd f(x)=e" (l—e; j thoa man F (1) =e la:
x
A.F(x)zex—l—l. B.F(x)zex—l+1. C.F(x)zex+l—l. D.F(x)zex+l+l.
x x x x

Gia st nguyén ham ctia ham sé £(x) =sin’ x.cosx 1a F(x). Tim F(x) biét F(0)=1In2 +%.

A. ésin6x+ln2. B. %sin(’x+ln2+£. C. sin6x+ln2+%. D. sin6x+%.

Cho hamsé f(x) c6 daohamla f'(x)= 2x—23 , VxeR\{2} théaman f(1)=1va f(3)=2

. Gié tri ctia biéu thirc £(0)+2/(4) bang
A. 3. B.S5. C. 7+3In2. D. -5+71n2.

1000

Sy san sinh virat Zika ngdy thtr ¢ ¢6 s6 lugng 1a N(¢) con, biét N'(¢)= va s6 lugng virat

lac dau 1a 250.000 con. Tinh sb lugng vi rit sau 1( ngay.

A. 272304 con. B. 212302 con. C. 242102 con. D. 252303 con.

Ban Minh Hién ngdi trén may bay di du lich thé gii v6i van téc chuyén dong clia may bay l1a
v(t)=3t" +5(m/s). Quang duong may bay bay tir gidy thir 4 dén gidy thtr 10 la:

A. 36m. B. 252 m. C. 1134m. D. 966m.

Bac A bom nudc vao bé chira nude. Goi h(t) 1a thé tich nuéc bom dugc sau ¢ gidy. Cho

h'(t)=3at’ +bt (m'/s) va ban dau bé khong c6 nuéc. Sau 5 gidy thi thé tich nuéc trong bé 1a

150(m3) . Sau 1( gidy thi thé tich nuéc trong bé 1a 1100(m3) . Hoi thé tich nudc trong bé sau
khi bom dugc 20 gidy la bao nhiéu.
A. 8400(m’). B. 840(m’). C. 6000(m’). D. 4200(m’).

Bai 12 — Tich phin
b
Cho ham s F(x) 1a mot nguyén ham ciia ham s6 f'(x) trén doan [a;b]. Tich phan _[f(x)dx

bang
A.F(b)-F(a).  B.F(a)-F(b).  C.f(b)-f(a).  D.f(a)-f(b).
Cho hai ham s§ f (x),g(x) lién tyc trén doan [a;b] va s6 thuc f tuy y. Trong cac khang dinh

sau, khang dinh nao sai?

A. jf(x)dx = —]E f(x)dx. B. jxf(x)dx = xj. f(x)dx.
C. j kf (x)dx =k j F(x)dx. D. j [/(x)+g(x)]dx = j F(x)dx + j 2(x)dx .

b c c
Giasit [ f(x)dx=2, [f(x)dx=3 v6i g<b<c thi [f(x)dr bing?
a a b

A. -5. B. 1. C. 1. D. 5.



Cau 7:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cho J.(3x2 -2x+ l)dx = 6. Gia tri cua tham s6 m thudc khoang nao sau day?

0

A. (-12). B. (—=;0). C. (0;4). D. (-3;1).

3
Biét 7= [|x* -3x+2|dx =%,Vcﬁ abe N*,% t4i gian. Tinh T =a—b.

A.12. B. 14. C.11. D. 4.
Biét 7 = f2x+1dx=a—blnc,vé’i a,b,ceN".Tinh T=a+b+c.
A. 8. B. 12. C. 16. D. 15.
Biét I = jzxz” 2 dx=b—alna,voi a.be N’ Tinh T =a+2b

0
A. 16. B. 10. C. 12. D. 14.

Cho if(x)dsz.Tl'nh 1=j‘|:f(.X)+2Sile:|dX=5.

A I=7 B.I:5+§ C.1=3 D.[=5+7x

3
Cho ham sé f(x). Biét f(0)=4 va f'(x)=2sin*x+1, VxeR,khid6 [ f(x)dr bing
0

2 _ 2 2 2 _
A 7" +167 4. B. V4 4‘ C. V4 +157r. D. 7" +16rx 16.
16 16 16 16
1
I(3X—Zex)dx bang
0
A. 2(log3e—e+1) B. i—2(e—1) C. i—2(e+1) D. 2(log,e—e—1)
In3 In3

l

l( ) B. 1(64-1—2) C. l(e—l—l) D. l[e+lj
2 2 e 2 e 2 e

dx bang

[
A. 5. B. 4. C. 3. D. ».

Mot 6 t6 dang chay voi van toc 36 ke / h thi nguoi 1ai dap phanh. Sau khi dap phanh, 6 to6
chuyén dong thang cham dan déu voi van toc v(t) =10-5¢ (m / s) , trong d6 ¢ la thoi gian tinh
bang gidy ké tir ltic dap phanh. Hoi tir lic dap phanh dén khi dimg han, 6 t6 con di chuyén bao
nhiéu mét?

A. 10 (m). B. 20 (m). C.5 (m). D. 15 (m).



Cau 14:

Cau 15:

Caul:

Cau 3:

Mot vat chuyén dong doc theo mot duong thang sao cho van tdc ctia né tai thoi diém ¢ (gidy)
la v(z‘) =1 =3t+2 (m/ s) . Tim tong quang duong vat di duoc trong khoang thoi gian 1 <7< 3

3
, tire 1a tinh [[v(2)de
1

A. 4 (m). B. 2 (m). C.1 (m). D. 3 (m).

Gia sir loi nhuan bién (tinh bang triéu dong) ciia mot san pham duge mo hinh hoa bang cong

thirc P'(x)=-0,0002x+3. Trong d6, P(x) la loi nhun (tinh bang tri¢u dong) khi ban dugc

x don vi san phém. Tim sy thay ddi cua loi nhuan khi doanh sb tang tir 50 1&€n 70 don vi san

pham.

A. 50 (triéu dong). B. 70 (triéu dong).

C. 59,76 (triéu dong). D. 65,54 (triéu dong).
Bai 13 - Ung dung hinh hoc ciia tich phin

Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi nhur hinh v&. Dién tich hinh

phang dugc t6 ddm trong hinh tinh theo cong thirc nao? " y= 1@

A. [/ ()dx. B. h £ dx. ]

C. i[- f(x)]dx. D. j F(x)dx.

Dién tich S hinh phiang giéi han boi cac duong
y=x"+2x+1, truc hoanh, x=1 va x=2 la

A s=31 B.s=2 c.s=2L, D. 5=,
4 4 4 4
2— »
Tim o dé dién tich S cua hinh phing gioi han bsi (P):y == ?x, dudng thing d: y = x—1
o

va x=a, x=2a (a>1) biang In3?
A.a=1. B. a=4. C. a=3. D. a=2.
Khi cit mot vat thé boi mit phang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x (1<x<3),

mat cat 1a tam gidc vuong c6 mot goc 45° va do dai mot canh goc vudng 1a 4—Ex2 . Tinh

thé tich vat thé trén.

Al B L. c. D.

6 8 5
Cho hinh (H) gi6i han bi cdc duong y = —x + 2x, truc hoanh. Quay hinh phing () quanh

N | —

truc Ox ta dugc khéi tron xoay c6 thé tich la:
A 207 B. 227 c. . p. 167
15 15 3 15



Phan 2: CAu héi TNKOQ Dung - Sai

Cau 1:

Bai 11 — Nguyén ham
2x+1

Cho ham s f(x) =

VOl x =1.

2) f(x):2+%.
b) If(x)dx=2x+3ln(x—1)+C_

_ 2x+1
x—1

¢) Nguyén ham F(x) cia ham sé f(x) thba man F(2)=1 Ila
F(x)=2x+3In|x—1|-3.

d) Phuong trinh F(x)=2x+2 c6 2nghiém x;x,. Khidé T =x, +x, =2.

Cho ham s6 f(x)=2"" vaham sé g(x)=cotx.

a) F(x)=2""In2 la mdt nguyén ham cta ham s6 f(x) trén R

b) G(x)=In(sinx) 1a mdt nguyén ham ctia ham s6 g (x) trén (0;7).

sin 2x

©) j[sin 2x.g(x)} dx=x+ +C (C 1a mot hing sb).

2x+1
> +cotx—x+C (C 1a mot hang so).

d) J.[f(x)+g2 (x)]dxz 21

n
Cho ham s6 f(x) xéc dinh trén R\{%} thoa man f’()c):2 2 1,f( )=L7(1)=0
—
a) f(x)zj2 < 1dx=1n|2x—1|+C,V(')ri C 14 hing s6.
111(2x—1)+C1;)c>l
b) f(x)= ;v6i C,, C, 1a hang sd.

In(1-2x)+C,; X<

¢) Gidtricia f(-2)1a1+In5.

d) Gié tri bicu thuc f(-1)+ f(3) 1a In15.

Mot 6 t6 dang chay thi nguoi 1ai dap phanh. Tir thoi diém d6, 6 to chuyén dong cham dan déu
vGi van toc v(t) =—12¢t+24 (m / s) trong d6 ¢ 1a khoang thoi gian tinh bang gidy, ké tir lic
bat dau dap phanh.

a) Quang duong 6 t6 di duge sau ¢ gidy ké tir ltic dap phanh 1a s(t) = J.(—12t + 24) de.

b) Quéng duong 6 t6 di duoc sau ¢ gidy ké tir luc dap phanh 1a s(¢)=—6¢" + 24t +24.

¢) Quing duong 6 t6 di duge sau 1 gidy ké tir lic dap phanh 1a s =18 m.

d) Tur lic dap phanh dén khi dimg hén, 6 to di chuyén duge 24 m.

Mot vat chuyén dong véi gia toc a ()= (m/s2 ) , trong d6 t la khoang thoi gian tinh

£ +3t+2
tir thoi diém ban dau. Van téc chuyén dong cua vat 1a v(t) , van toc ban dau cua vat la
v, =3In2(m/s)

a) Van toc cua vat tai thoi diém ¢ gidy 1a v(t) =J.a(t)dt .



Cau 1:

Cau 3:

t+1

t+2

+41In2.

b) Vén toc cla vat tai thoi diém ¢ gidy 1a v(r)=In
¢) Vao thoi diém ¢ =10(s) thi van tdc cua vat 1a 2,86(ms).
d) Khong c6 thoi diém nao vén te cua vat dat v= 4In2(nvs).
Bai 12 — Tich phéin
Cho ham s6 y = f (x) lién tuc trén doan [a;b]. Gia st F(x) va G(x) la cic nguyén ham

cua f(x) trén doan [a;b]. Khi d6

a) _lif(x)dsz(a)—F(b)_ b) [/ (x)dx=G(b)-G(a).

o | f(x)dc=0 & G(b)-F(b)=G(a)-F(a).

x> =2x khix>2

Cho ham sb f(x) = .
/) {x—2 khix<2

2 3

2) i f(x)dx:j(x—z)dx b) i F(x)dx = j (x* = 2x)ax

) j.f(x)dx=(%2—2x]l +[§—2x]

Cho ham s6 y = f(x)=2". Khi d6

3

; 5
d) ‘!.f(X)dX—g

2

a) Ham s6 nghich bién trén R . b) f’(x) =2"1n2.
1 1 In2 1
"(x)de=—r. d 2'dx=——:.
9 '([f (x) In2 ) ;[ * In2

Sau khi xut phat, 6 to di chuyén véi toc do v()=2,017-0,025:* (0 <z <10) . Trong d6 v(?)

tinh theo m/s, thoi gian ¢ tinh theo s v6i ¢ = 0 1a thoi diém xe xuét phat.

a) Quang duong xe di chuyén dugce tinh theo cong thuc 1a s(t) =2,01- 0,05t(0 <t< 10)

b) Quing dudng xe di chuyén duoc trong 3 s 1a 8,82m.

¢) Quing duong xe di chuyén dugc trong gidy thir 9 xap xi 15,277m

d) Trong khoang thoi gian khong qua 10s dau, khi van toc dat gia tri 1on nhat thi gia toc cta
xe la 1,51m/s?

Tai mQt nha may san xuit mot loai phan bon, goi P(x) 1a lgi nhuan (tinh theo tri¢u déng) thu

duoc tur viéc ban x (tén) san phém trong mot tuan. Khi d6 dao ham P ’(x) goi 1a 191 nhuan can

bién, cho biét tbc do tang lgi nhuan theo lugng san phém ban duoc. Gia st loi nhuan can bién

(tinh theo triéu dong trén tdn) ciia nha may duoc wde lugng boi cong thire

P'(x) =17-0,025x v6i 0< x <100

Biét nha may 15 24 triéu ddng néu khong ban duge lugng san phdm nio trong tuan.

a) Cong thuc lgi nhuén (tinh theo triéu déng) thu duogc tir viée ban x (téin) san phém trong mot
tudn 2 P(x)=17x-0,0125x" + C v6i C 1a mot hing sb bat ky

b) Co thé tinh duoc lgi nhuan cia nha may thu dugc khi ban 120 tAn san phém trong tuan.

¢) Loi nhuan nha may thu dugc khi ban 80 tin san pham trong tuan 1a 1 ti 256 tridu dong.

d) Néu nha may ban duoc tir 1,3 tin san pham trén tuan trd 1én thi nha may ludn c6 1ai.



Cau 1:

Cau 3:

Bai 13 - Ung dung hinh hoc ciia tich phin
Cho mot vién gach men c6 dang hinh vuong O4BC nhu hinh
v&. Sau khi toa do hoa, ta c6 0(0;0), 4(0;1), B(1;1),
C(1;0) va hai duong cong lan luot 1a db thi ham sé y = x* va
y=x.
a) Dién tich hinh phang giéi han boi d6 thi ham s6 y = /x,

truc Ox, duong thingx =0 va duong thiang x=1 dugc

1
tinh bang cong thirc S = I| x |dx.
0

b) Dién tich hinh phang gidi han boi d6 thi ham sé y = x°, truc Ox ,duong thing x=0 va
duong thang x =1 c6 gié tri bang %(dvdt).
¢) Dién tich hinh phang giéi han boi do thi ham s6 y=x* va y =3/x , duong thingx =0 va

1
duong thang x =1 dugc tinh bang cong thirc S = I(x3 —3x )dx .
0

d) Dién tich phﬁn khong dugc t6 dam trén vién gach men c6 gia tri béng % (dvadt),

Trong mit phing toa dd Oxy
a) Dién tich hinh phang gi6i han boi d6 thi hai ham sé y = f(x), y = g(x) va hai duong thang

N b
x=a, X=b dugc tinh bang cong thirc S = [(f(x)—g(x))dx.
b) Dién tich hinh phing gidi han bai do thi ham s6 y =X, va Y =X dugc tinh bang cong thirc
1
S= ”xz —x‘dx.
0
¢) Dién tich hinh phing gi6i han béi dd thi ham sé y=x" va y =1 bing 13‘.
d) Dién tich hinh phéng gi6i han b&i db thi hai ham s6 y=x"+1, va y=1 va dudng thing
.4
x=1 bang —.
s 3
Cho vit thé (T) gidi han béi hai mét phang x =—1;x =1. Cit vat thé (T') béi mat phang vuong

goc voi truc Ox tai x(-1<x<1) ta thu duoc thiét dién 12 mot hinh vudng c6 canh bing

241-x7 .

a) Mt cit c6 dién tich S (x) lién tuc trén [-1;1]
1

b) Thé tich vét thé dugc tinh theo cong thuc V =7Z'J. S (x) dx
-1

¢) Dién tich cia mit cat 1a §(x)=2(1-x*).

d) Thé tich cuia vat thé (T) bang %



Goi V' 1a thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay
hinh phang gi6i han boi cac duong y = \/;, y=0 va
x =4 quanh truc Ox.

a) Dién tich hinh phing tao thanh khi dugc gidi han

baoi cécdu(‘mgyzx/;,y=0 vax=41la Sz%.

b) Thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gidi han boi cac dudng

4
sz},yzo va x =4 quanh truc Ox c6 cong thuc la Vz.f(\/;)zdx.
0

¢) Thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gii han boi cac duong
y:\/;,y:O va x =4 quanh tryc Ox1a 8r .

d) Puong thing x = a(0 < a<4) cét dd thi ham s6 y=+/x tai M (hinh v&). Goi V| Ia thé
tich khdi tron xoay tao thanh khi quay tam giac OMH quanh truc Ox .Véi V' =2V ta c6
giatri a =3.

Cho hinh phing (H) gi6i han boi cac dudng y =x* —4x+4(C,), y =4x—12(C,).Khi do:

a) Céc dudng (C,) va (C,) déu di qua diem M (4;4)

b) Dién tich ciia hinh phing (H) 1a S = jﬂxz ~8x+16|dx

3
4

4
¢) Thé tich ctia vat tron xoay 1a V = ﬁj(xz —4x+4)2 dx—izj‘(4)c—12)2 dx.
2

3

d) Néu 7 = %.7[ (Véi % 1a phan s6 t5i gian) thi a+b =232

Phan 3: Cau h6éi TNKO tra l1oi ngin

Cau 1:

Bai 11 — Nguyén ham
Goi F(x) 1a nguyén ham cta ham sé f(x)= (2x—3)2 théa man F (0)= % Gi4 tri ctia biéu

thire log, [3F (1)-2F (2)] bang

X +a

Goi F(x) 1a nguyén ham cta ham so f ( x)= trén khodng (—o0;1) théa mén diéu kién

x—1

F(O)zl. Tim a khi F(l—e)z%ez—Ze.

Cho F(x) 1a mt nguyén ham cta ham sé f(x)=e"+2x théa man F(0) =%. Tim F(2)

(lam tron dén hang phan chuc).
2
2x—-1

Cho ham s f(x) x4c dinh trén R\{%} théa man f'(x)= ,f(0)=17(1)=2. Biét

f(=2)+f(3)=a+bn5 véi a,peZ . Tinh T =a+b.

Trong lugng cia mét bao thai ngudi nang khoang 0,04 ounce (1 ounce = 28,3485 gram) sau 8
tuan tudi. Trong suot 35 tuan tiep theo, trong lugng cta bao thai nay dugc du doan tang vai toc



Cau 3:

2436 "% .
m , 8<t<43 voi B(f) la can nang tinh bang ounce va ¢ 1a thoi gian

tinh bang tuan. Hay tinh trong lugng ciia bao thai sau 25 tuan tudi (Lam tron két qua dén chir
s6 hang phan trim).

Cho ham s6 y= f(x) lién tuc trén R\{—I,O} théa man f(l) =2In2+1 va
x(x+1) f'(x)+(x+2) f(x) =x(x+1), VxeR\{-1;,0}. Biét f(2)=a+bn3,véi a, b la
hai s6 hitu ti. Tinh 7 = 4* —p ? Lam tron két qua dén hang ph?m muoi.

Bai 12 — Tich phdn

do B'(t) =

Cho Biét j.f(x)dx =4 va jg(x)dx =1. Tinh j[f(x)—g(x)]dx ?

Cho Jz.f(x)dle, jtf(t)dtz—4.Tinh jtf(y)dy.

3x* khi 0<x<1

Cho ham sy = f(x) =
y=J {4—)6 khi 1<x<2

2
. Tinh tich phan [ f(x)dx.
0

dx

X +3x+2
0

Tich phan 1= '[ sin 2025xdx = —% ,VOi a,b e N;% 1a phan s6 t6i gian. Tinh a+b

1
Cho j =aln2+bIn3 voi a,b 1 cac sb nguyén. Tinh a+b

0

=T

2

Biét I = TXL

— =3Ina—Inb véi a, b 1a cac s nguyén duong. Tinh P=ab.
e’ +2e " -3

In3

Bai 13 - Ung dung hinh hoc ciia tich phén

Tinh dién tich hinh phang giéi han boi cic duong
y=x",y=-2x+3,x=2,x=0?

Mot vién gach hoa hinh vudéng canh 60 (cm ). Nguoi thiét ké da
sir dung bon duong parabol c6 chung dinh tai tim vién gach dé
tao ra bon canh hoa (dugc t6 mau sim nhu hinh v& bén).

Dién tich phan canh hoa ciia vién gach 1a:

Tinh thé tich ctia khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang gi6i
han boi cac duong sau xung quanh truc  Ox:

y=x>+3,y=0,x=0,x =2.Ké qua lam tron dén hang don vi
C6 mét cde nude thity tinh hinh try, ban kinh trong 1ong <
day coc 1a 6¢m , chiéu cao 1ong cde 1a 10cm dang dung

mot lwong nudce. Tinh thé tich (don vi: ¢m’) luong nudc
trong cbc, biét khi nghiéng cdc nudc vira luc khi nudc
cham miéng cde thi day muc nudce trung voi duong kinh
day coc.
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Cau 5:

Phin 4: Tw luin

Mot khéi cau c6 ban kinh 14 5(dm). Ngudi ta cét bo hai phan ciia
khdi cau bang hai mit phing song song cling vudng goc véi ban
kinh va cach tim mot khoang 3(dm) dé 1am mot chiée lu dung nuéc
(nhw hinh v&). Tinh thé tich cua chiéc lu 1a aﬂ'(dm3) . Giatri cta a

bang

Cau 1:

Cau 1:

Cau 3:

Cau 1:
Cau 2:

Bai 11 - Nguyén ham
Tim céac nguyén ham sau

a. J.(xz—3x+4)dx b. dex c. I(2425+Ljdx
X

2
X X

dx
d. | ——

J.sinz xcos’ x
Biét F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham sé f(x)=¢** va F(0)=0. Tinh F(In3).

:2x+‘23, 7(0)=1va f(-4)=2.

e. JSLXdX f. I%d}(

Cho ham s6 f(x) xéc dinh trén R\{-2} thod man f"(x)
Gié trj cua biéu thire f(—1)— f(-3) bing

Cho ham s6 f(x)c6 dao ham lién tyc trén R va théa man f(x)>0,VxeR. Biét £(0)=1va
/'(x)
S (%)

nghiém thuc phén biét.

=2-2x. Tim tit ca cac gia tri thyc cua tham sé m dé phwong trinh f (x)=mcb hai

Bai 12 - Tich phdn

Tinh cac tich phan sau
2

a. J‘(x2 + 1)2 dx b.
0

T[
dx c. J-coszxdx
x+1 0

d. j 2% 3%dx e.

0

1
1 8 2

”xz —6x‘dx f. .f\/e“zdx

0 0
Mot 6 t6 chuyén dong cham dan déu véi van toc v(t) =27 - 9\/; . Tinh quang duong ma 6 to
di chuyén dugc tir thoi diém £ =0 dén thoi diém ma vat dimg lai.
Mot vat chuyén dong véi van tdc ban dau bﬁng 0, van toc bién ddi theo quy luat, va co gia tde
a = 0,3m/s’. Xac dinh quing dudng vat d6 di duoc trong 40 phit dau tién.

Bai 13 - Ung dung hinh hoc ciia tich phin

Tinh dién tich hinh phang gi6i han béi cac duong f(x)=x"-2x-1,g(x)=2x—-4,x=1x=3.

Tinh thé tich ctia khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang gi6i han boi cac dudng sau xung

quanh truc Ox: y=e*,y=0,x=0,x=1.

11



Cau 3:

Cho (H) la hinh phing gi¢i han bdi céc dudng c6 phuong trinh

10 5 —x khix<1 Ditn tich ci (H) bing?
=—Xx-Xx, y= _ . Dién tich cta ang?
Y 3 ’ x—2khi x>1 8

Cho hinh chit nhat OABC c¢6 chu vi béng 12 duoc chia thanh hai
phan béi parabol (P)cé dinh tai O va di qua B. Goi J la khéi
tron xoay sinh ra khi quay hinh phang (phéan t6 dam) xung quanh
truc Ox (Hinh vé bén).

Tim thé tich 16n nhét cia khdi tron xoay 3.

Tai mot quang trudng hinh tron c6 duong kinh bang 10 m?* . Nguoi
ta trong hoa ¢ gitra quang truong sao cho phan dugc trong hoa nam
gi6i han giita hai duong Parabol d6i xtimg nhau qua AB, nam trong
hinh tron, di qua cac diém A, B va ¢ dinh cach mép hinh tron Im
(tham khao hinh v& bén). Biét chi phi trong hoa 1a 200 nghin dong
1 mét vudng, phan con lai duoc 1at gbm sir v6i chi phi 800 nghin
dong 1 mét vudng. Tong chi phi dé hoan thanh khu vyc nay bang

CHUONG V - PHUONG PHAP TQA PO TRONG KHONG GIAN
Phan 1: Cau héi TNKOQ nhiéu lwa chon

Cau 3:

Bai 14. Phwong trinh mdt phing
Trong khong gian Oxyz , phuwong trinh mit phang (P) di qua 3 diém A(—1;1;3) , B(2;—1;3) ,

C(2;2;-1) la.
A. 8x+12y+9z-31=0. B. 8x+12y+9z+31=0.
C. 8x-12y+9z-31=0. D. 8x+12y-9z+31=0.

Trong khong gian Oxyz, phuong trinh mét phang (P) di qua hai diém 4(2;-1;0), B(1;1;2)
va vudng goc v6i mat phang (Q): x+y+2z-3=01a

A 2x+4y—32-8=0. B. 2x+4y—3z=0. C.2x+4y—3z48=0.D. 2x—4y-32=0.

Trong khong gian Oxyz, phuong trinh mgt phing (P) di qua diém N(2;1;-2), song song véi
truc Oy va vudng goc v6i mit phing (Q): x—2y+z-8=0 la

A. x—z—4=0. B. x—z+4=0. C.2x+y-2z-4=0.D. 2x+y-2z+4=0
Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A(-1;0;1) va B(2;1;0). Phuong trinh mit phing (P)
di qua 4 va vudng goc véi AB la

A. (P): 3x+y—z+4=0. B.
C. (P): 3x+y-z=0. D.

(P): 3x+y—-z-4=0.

(P): 2x+y—z+1=0.

Trong khong gian Oxyz , phuong trinh mit phang (P) di qua diém A4(0;1;3) va song song véi
mit phang (Q):2x—3z+2025=0 1a

A. (P):2x-3z+9=0. B. (P):2x-3z-9=0.

C. (P):2x-3z+3=0. D. (P):2x-3z-3=0.

12



Cau 6:

Cau 8:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Trong khong gian Oxyz, phuong trinh ctia mit phang (P) di qua diém B(2;1;-3), dong thoi
vudng goe voi hai mit phing (Q):x+y+3z-5=0, (R):2x—y+z-1=0 la

A. 4x+5y-3z+22=0. B. 4x-5y-3z-12=0.
C.2x+y-3z-14=0. D. 4x+5y-3z-22=0.

Trong khéng gian Oxyz , mit phang di qua diém M (1; —1;1) , N (2;1;2) va song song voi truc

Oz c6 phuong trinh 1a
A. x+2y+z=0. B. 2x-y-3=0. C.x+2y+z-6=0. D.2x-y+5=0.

Trong khong gian Oxyz, cho mit phang («):2x—y+3=0. Mit phang nao sau ddy vudng goc
v6i mat phang (o)

A. () =2x+y-3z=0. B. (a,):x+5y+2z-2=0.

C. (a;):4x-2y+7=0. D. (a,):x+2y—z+1=0.

Trong khong gian Oxyz , cho mat phang (P) di qua hai diém A(1;-2;3), B(2;1,-1) va vuong
gbc véi mit phing (Q):x—5y+3z—1=0. Khi d6 mit phang (P) c6 vecto phap tuyén 1a

A. n, =(11,7;8). B.n,=(15-7;8). C.n,=(-53).  D.n,=(1;3-4).
Trong khong gian Oxyz , cho mit phing (a):2x— y+3=0. Mit phing nao sau ddy song song
v6i mat phang (c)?

A. () =2x+y-3z=0. B. (a,):x+5y+z-2=0.

C. (a;):4x-2y+7=0. D. (a,):x+2y—-z+1=0.

Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mit phang (P) c6 phuong trinh:
3x+4y+2z+4=0 vadiém A(1;-2;3). Tinh khodng cdch d tir 4 dén (P)

Ad=>. B.d-—> C.d=> D.d:ﬁ.
9 J29 29 3

Trong khong gian Oxyz, cho mit phing (P):2x—y+2z—-4=0. Khoang céch tir diém
M (3;1;-2) dén mat phang (P) bang

A. 2. B C. 1 D. 3.

1
. 5 5 \ D

Trong khong gian Oxyz, diéem M thudc truc Oy va cach déu hai mat phang:
(P):x+y—z+1=0va (Q):x—y+z-5=0 cotoad) la
A. M (0;-3;0). B. M (0;3;0). C. M (0;-2;0). D. M (0;1;0).
Trong khong gian voi hé truc toa do Oxyz, cho A(1;2;3), B(3;4;4). Tim tat ca cac gia tri clia
tham s m sao cho khoang cach tir diém A4 dén mat phang 2x+ y+mz—1=0 bang do dai
doan thiang AB.
A.-m=2. B. m=-2. C. m=-3. D. m=12.
Trong khong gian Oxyz cho hai mit phang song song (P) va (Q) lan Iuot c6 phuong trinh

2x—y+z=0 va 2x—y+z—7=0.Khoang c4ch giita hai mat phang (P) va (Q)bang

A 7. B. 74/6. C. 6J7.

7
D. —~.
J6
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Cau 1:

Cau 3:

Bai 15. Phwong trinh dwong thing trong khéng gian

x=2+3¢

Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang A:{y=—1+¢ (t € R). Trong cac diém sau day,
z=5-2¢t

diém nao thuoc duong thang A?

A. M (11;2;4). B. N(5;0;3). C. P(10;3;-3).  D. O(8;-3;1).
x=2+3¢

Trong khong gian Oxyz, cho dudng thing A:{y=-1+¢ (t€R). Vécto ndo sau ddy la mot
z=5-2t

véc to chi phuong cia duong thiang A?

A u=(2;-1;5). B. (2;-1;-2). C. u=(3;1;5). D. u=(3;1;-2).

x=1+t x=1+2¢

Trong khong gian Oxyz , cho hai duong thang d :{y=2+¢ va d':{y=—1+2¢'. Ménh dé nao

z=3—¢ z=2-2¢
sau day dang?
A. Hai duong thang d va d' chéo nhau.
B. Hai duong thing d va d' song song véi nhau.
C. Hai dudng thiang d va d' cit nhau.
D. Hai duong thing d va d' tring nhau.
x=4+4¢

x-8 y+2 z-3

Trong khong gian Oxyz , cho dudng thang A 1 0 va A, :iy=3-t .Giadtri
" Z=2+2
cia m dé A, va A, vuong goc la
A.m=1. B. m=-1. C.m=3. D. m=-3.
N . e 1A . s 2 x-1 y-7 z=-3
Trong khong gian v6i1 hé truc toa do Oxyz , cho hai duong thang d, : ) = 1 = 2 va
x y=-3 z+4 . iR , i
d, :E = e = 1 cat nhau tai diém M c6 toa d bang
A. M(0;3;-4). B. M (1;7;3). C. M(-3;5-5). D. M(3;-5;5).

Trong khong gian v6i hé toa 46 Oxyz , phuong trinh tham s6 cta dudng thang (d ) di qua hai
diém A4(1;2;-3) va B(3;-L1) la

x=1+t¢ x=1+3¢ x=1+2¢ x=—1+2¢
A Jy=-2+2t. B.{y=-2-¢. C.\y=2-3t D.y=-2-3t.
z=-1-3¢ z=-3+¢ z==3+4¢ z=3+4¢

Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, duong thing nao dudi day di qua 4(3;5;7) va song

x-1_ y-2 z-3

song voi1 d : 3 2
x=1+3¢ x=2+3¢ x=-3+2t x=3+2¢
A.{y=2+5t. B. {y=3+5t. C.yy=-5+3t D. {y=5+3¢.
z=3+7t z=4+7Tt z=-T+4t z=T+4t
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Cau 8:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Trong khong gian Oxyz , phuong trinh nao duéi day la phuong trinh dudng thang di qua diém
A(1;2;0) va vudng goc v6i mit phang (P):2x+y—-3z-5=0.

x=3+2¢ x=1+2t x=1+2t x=1+2¢
A.y=3+1 . B.{y=2+t. C.1y=2+t. D. y=2-t.
z=3-3¢t z=3¢ z=-3t z=-3¢
Trong khong gian Oxyz, cho diém A(2;—1;—3), hai dudng thang d, :%:y—il:% va
X=2 Y

d,:

) = % Viét phuong trinh chinh tic duong thing A di qua 4 dong thoi A vudng

goc v6i hai duong thang (d,) va (d,).
x—2:y+1:Z+3‘ B. A x+4:y+3zz—l.
-4 -3 1 2 -1 -3
x—3:y—1:Z+5‘ D. A: x—2:y+1:Z+3‘
2 1 -3 -4 3 1
Trong khong gianOxyz, cho hai mit phang(P):x—2y+z-3=0va(Q):x+y-1=0. Viét

A. A:

C. A:

phuong tham s6 ciia duong thang Adi qua diém M (2;—4;1) dong thoi song song v6i ca hai mit
phang (P), (Q).

x=—1+2¢ x=2-t x=2—t x=2+t
A Jy=1-4¢ . B.<y=-4+¢. C.iy=-4-¢. D.<y=—4+zt.
z=3+t¢ z=1+3¢ z=1+3¢ z=1+3¢

x-3 y-3 z+2
-1 2
(P):x+2y+3z—5=0 . Puong thang di qua A(-3,3,-2) song song vdi (P) va vuong goc véi

Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thing d : va mit phing

d c6 phuong trinh 1a

x—1_y+1_z B x+3 y-3 z+2

3 2 1 T 2 3
C. x+3=y—3=Z+2 D. x—3=y+3=Z—2

2 5 —4 2 5 —4

Trong khong gian Oxyz , mdt qua tén ltra dugc phong ra tir bé phong dat tai diém 4 (2; 1;3) va
trong 5 gidy, tén lira chuyén dong véi van toc khong doi, vecto van toe (trén gidy) a v =(2,4,5)
. Muc tiéu nao sau day nam trén qui dao chuyén dong cia tén Itra?

A. M(4;5;8) B. N(4;5;—8) C. P(2; 1;0) D. Q(—4;5;2)

Trong khong gian Oxyz , dai kiém soat khong luu san bay c6 toa d6 0(0; 0; O) , don vi trén mdi
tryc tinh theo kilémét. Mot may bay chuyén dong hudng vé dai kiém soat khong luu, bay qua
hai vi tri 4(—500;-250;150), B(—-200;-200;100). Khi m4y bay & gan dai kiém soat nhét, toa
0 cua vi tri mdy bay 1a (a;b;c). Gié tri clia biéu thirc ~3a —b—c 1a bao nhiéu (lam tron két

qua dén hang don vi)?
A. 3124. B. 3214. C. 3125. D. 3150.
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Cau 14:

Cau 15:

Cau 1:

Cau 3:

Trong mét khu du lich, nguoi ta cho du khach
trai nghiém thién nhién bang cach du theo
duong trugt zipline tr vi tri 4 cao 15 m cua
thap 1 nay sang vi tri B cao 10 m cuta thap 2
trong khung canh tuyét dep xung quanh. Véi hé
truc toa d0 Oxyz cho trude (don vi: mét), toa
do cia 4 va Blan luot 1a (3;2,5;15)va
(21;27,5;10). Xac dinh toa d6 cua du khach
khi & @0 cao 12 mét.

A. (19;5;13). B. 12;15;§ . C. (3;2,5;15). D. Q;ﬁ;u .

2 52

Trong mot khung ludi 6 vuéng gom cac hinh 1ap phwong, xét cac duong thang di qua hai nut
ludi (mdi nat ludi 1a dinh cta hinh 1ap phuong), ngudi ta dwa ra mot cach kiém tra d6 1éch vé
phuong cua hai duong thang bang cach gin hé toa 46 Oxyz vao khung ludi 6 vudng va tim

vecto chi phuong ctia hai dudng thang d6. Gia sir, duong thang a di qua hai nat lugi M (1; L; 2)
va N(O;3;0) , duong théng b di qua hai nat ludi P(l; 0;3) va Q(3;3;9) . Sau khi 1am tron dén
hang don vi cua d6 thi goc giita hai dudng thiang a va b bang n° (n 1a sb ty nhién). Gia tri

ciia n bang bao nhiéu?
A. 61. B. 62. C. 64. D. 68.

Bai 16. Cong thure tinh goc trong khong gian

x=5+¢
Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz , cho duong thang d :{ y=-2+¢ ,(t € R) va duong thang

Z=4+\/§t

. Hay xéc dinh goc giira dudng thing d va dudng thing d'.

x=2 y+l z-3
1 -1 2
A. 90°. B. 45°. C. 30°. D. 60°.

x+1 y-1 z-2

Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz cho 2 duong thang d,: 5 3
_m —_—

dl

d,: XI3 :%:ZT_I' Tim tat ca gi4 tri thuc cia m dé d, vudng goc véi d,
A. m=-1. B. m=1. C. m=-5. D. m=5.

x=—1+t x=2+t

Cho hai dudng thang d:sy=—-tN2 vad,: y=1+t\/§. Tim gié tri cua m sao cho goc gifra
z=2+t z=2+mt

hai duong thang d, va d, bang 60°.

A. m=1. B. m=-1. C.m=lvam=-1. D.m=0.
. . ea . . x+5 y-2 z+2 . . 2
Goi a 1a goc gitra duong thang d : == vamit phang (P):3x+4y+5z+6=0
Khi do:
A. a=90°. B. a=45°. C. a=60°. D. a=30°.
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Cau 5:

Cau 8:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P):x+2y—3z+2=0. Tinh sin cia géc gifta truc
Ox va mit phing (P).

J6 2./14 314 J14
A2 B. % c. X2 .
6 14 14 14

Trong khong gian Oxyz , cho duong thang d : 11 = yT-I-l == ; 2 Mt phing (P) di qua 3 diém
A(1,-2;0), B(0;1;1),C(2;-1;3). Tinh goc giita dudng thang d va mit phang (P).

A. 45°. B. 30°. C. 90°. D. 60°.

Trong khéng gian Oxyz, tinh goc giita hai mit phang (P) :8x—4y—-8z-11=0 va

(0):N2x -2y +7=0.

AL B. Z.
4 2

C.
Trong khong gian Oxyz, cho diém H (2;—1;-2) l1a hinh chiéu vudng gbc cua goc toa do O

z. p. =
6 3

xudng mit phing (P), sé do goc gitta mt (P) va mat phang (Q): x—y—11=0 béng bao
nhiéu?

A. 45°. B. 30°. C. 90°. D. 60°.

Trong khong gian Oxyz, cho hai mit phang (P):4x+my+mz+1=0va (Q):x—y-3=0.Co
bao nhiéu gia tri ctia m sao cho goc giita hai mat phang (P) va (Q) bang 60°?

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Trong khong gian Oxyz, xac dinh tat ca cac gia tri thuc cua tham s6 m dé hai mat phang
(a) 2x+my+2mz+4=0 va (ﬁ) :6x—y—z+3=0 vudng gboc vdi nhau.

A.m=3. B. m=4. C. m=-3. D. m=-4.

Trong khong gian Oxyz, cho lang tru dimg ABC.A'B'C’ ¢6 A(O;0;0),B(0;1;0),C(1;1;0),
A'(0;0;1). Tinh goc gitra hai mit phang (ABC’) va (4'BC).

A. p=135°. B. ¢ =45°. C. 9 =90°. D. ¢ =60°.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang vudngtai 4 va D, 4B =2a,CD = DA =a . Canh
bén SA=2a va vudng goc véi ddy ABCD . Tinh cosin ctia goc giita hai mat phang (SBC ) va

(SCD).
INEER p. 215 c. A5 p. Y13
15 15 15 15

Cho hinh lang try tam giac déu ABC.A'B'C' ¢6 canh bén 2a, gbc tao boi A'B va mat day 1a
60°. Goi M 1a trung diém BC .Tinh cosin goc tao boi hai duong thing A'C va AM .

3 3 3 V2

A —. B. —. C.—. D. —.
4 3 5 3

Cho hinh chép tir gide déu S.4BCD c6 AB = a. Tinh cosin ciia ge gitta hai mét phing (SCD)
va (SBC) biét goc giita canh bén va mit ddy bang 60° .

A L p. P
2 2

B C

1 1
o 5

17



Cau 15:

Cau 1:

Cau 3:

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng canh 2a, SA=a; SB = a3 va mat
phéng(SAB) vudng goc voi mit phang ddy. Goi M, N lan luot 13 trung diém cua cac canh
AB, BC . Tinh cosin cuia goc giita hai duong thang SM, DN .

J5 245 35 Jis

A —. B. —. C. —. D. —.
5 5 5 5

Bai 17. Phwong trinh mdt ciu
Trong khong gian Oxyz , cho mit ciu (S):(x—?))2 +(y+l)2 +(z—2)2 =4. Xé4c dinh toa do
tam I va ban kinh R cta mit cau (S).
A I(3:-12),R=2. B.I(-3L-2).R=2. C.I(-3;-2),R=4. D. I(3-12),R=4.
Trong khong gian Oxyz , cho miat cau (S):x* +)” +z° —2x—4y+2z-2=0. X4c dinh toa do

tam / va ban kinh R cta mit cu (S).

A. 1(1;2;-1),R=2V2. B. I(-1;,-2;1),R =22,

C. 1(24;,-2),R=+2. D. 1(2;4;2),R=8.

Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh mit cau (C) ¢6 tam 7(1;1;—2) vabankinh R =3.
A (C):(x+1) +(y+1) +(2-2)" =9. B. (C):(x—1) +(y—1)" +(z+2)" =9.
C. (C):(x=1) +(y=1) +(z+2) =3. D. (C):(x+1) +(y+1)" +(z-2)" =3.
Mit cau (C) c6 tam 1(0;0;0) vaban kinh R =4 ¢6 phuong trinh Ia

A (C):x*+)y +22 =4. B. (C):x’+y*+2°=16.

C. (C)'4x2+4y2+422=1 (C):16x2+16y2+1622:1.

Mit cau (C) cé tam I(1;0; —2) va di qua diém B(4;—4;-2) c6 phuong trinh 1a

A (C):(x=1) 4y +(z+2) = B. (C):(x+1) +»* +(z-2)" =5.

C. (C):(x=1) +y* +(z+2)" =25. D. (C):(x+1) +y* +(z-2) =25.
Mit cau (C) c6 tam 1(0;1;-3) vadi qua diém B(1;0;1) c6 phwong trinh 1a

A (C):x*+y’ +2° =2y +62-8=0. B. (C):x*+y*+2" -2y +62+8=0.
C.(C):x*+y’+z°+2y-6z-8=0. D. (C):x’+y*+2°+2y—6z+8=0.

Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , cho hai diém A(1,-2;7),B(-3;8;—1). Mat cau dudng
kinh AB c6 phuong trinh la

A (x+1) +(y=3) +(2-3) =45 B. (x—1) +(y+3) +(z+3)" =45.

C. (x 1)+ (y-3) +(2-3)' =45, D. (x-1)" +(y-3)" (2 +3) =35
Trong khong gian véi hé toa 6 Oxyz, cho hai diém A(O, -1; 2) B( -2;2 1) Mit cau duong
kinh AB c6 phuong trinh la

A (x+1)2+(y—%]2+(z—%jz=; B (x—1)2+(y+%j2+(z+§jz_g
C. (x—1)2+(y+%f+(z+%j2=; D. (x+1) j{y_%JZJ{Z_%)Z:g
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Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P):x+2y—2z+5=0. Phuong trinh
mit cau tam 7 (1-3; 2) tiép xtic v6i mit phing (P)

A. (x+1)2+(y-3)2+(z+2)2:§. B. (x-1)2+(y+3)2+(z-z)2:§.
C. (x=1) +(p+3) +(z-2) = D. (w41 +(y-3) +(2+2)" =3
Phuong trinh nao duéi day 1a phuong trinh ciia mot mét cau trong khong gian Oxyz

A X+ +2°+2x-2z-7=0. B. X’ +)’—z"+2x-2z-7=0.

C. X’ +y’ +2° +2xy—2yz-7=0. D. x’ -y’ —2"+2x-2z-7=0.

Mot may Rada c6 tam hoat dong véi ban kinh tdi da 1420 km. Ta xét trong khong gian Oxyz
voi tdm O 1a vi tri mdy Rada, 1 don vi dai trong khong gian Oxyz tuong ung voi

10 km trén thyuc té. Hoi trong khong gian Oxyz trén, vat thé cé toa do tuong tung voi dép an
nao dudi day sé€ bi Rada phat hién?

A. M(1,0;2). B. N(2-1L1). C. P(l;l;\/i). D. 0(3;0;0).

Trong khong gian Oxyz , cho hai diém 7(2;2;0) va A4(1;2;2). Mit cau (S) tam / va di qua
diém A c6 phuong trinh 1a

A (x+2) +(y+2) +2° =5. B. (x-2+(y-2)Y+z"=4.

C. (x=2) +(y=2) > +2° =+/5. D. (x=2) +(y—2)> +2>=5.

Trong khong gian véi hé toa o Oxyz , cho diém (1;-2;3). Phuong trinh mit clu tam 7, tiép
xlic véi mit phing (Oyz) 1a:

Ao (x=1) +(y+2) +(2-3)" =9. B

C. (x=1)" +(y+2) +(z-3)" =14. D. (x—1) +(y+2)

Phin 2: Cau héi TNKQ Diing - Sai

Cau 1:

Bai 14. Phwong trinh mdt phing
Trong khong gian voi hé truc toa dd Oxyz, cho diém A(1;2;5) va mat phing
(a) x+2y+2z-6=0.
a) Véc to n=(1;2;2) 1a mot vecto phép tuyén cua (c).
b) Phuong trinh mét phang (3) di qua diém A va song song véi mét phang () c6 phuong
trinh x+2y+2z+15=0
¢) Phuong trinh mat phang (y) di qua hai diém O va 4 dong thoi vudng goc voi mat phang
() c6 phuong trinh 2x—y =0.

d) Diém M e(a)sao cho 4,0,M thing hang thi toa do M(%;?Q)

Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho bon diem A(1;2;1), B(-2;1;3),C(2;-11) va
D(0;3;1).

a) Phuong trinh mit phang (ABC) 1a 3x+y +5z-10=0.

b) Bon di€ém A4, B,C,D tao thanh tir dién.
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Cau 3:

Cau 1:

¢) Mit phing (P) chira AB va song song v6i CD ¢6 mdt vecto phap tuyén la a = (4;-2;7).

d) C6 2 mat phing di qua 2 diém A4, B sao cho khoang cach tir C va D dén mit phing do
bang nhau. Ca 2 mit phang nay déu di qua diem M (1;2;1).

Trong khong gian Oxyz, cho A(2; 0; 0),B(O; 2;0),C(0;O;3)

a) Mot vecto phap tuyén ciia mat phang (ABC ) lan= (3:3;2).

b) Mit phang di qua C va vudng goc véi duong thing AB c¢6 phuong trinh 1a x— y = 0.

¢) Miat phang chia duong thang ABva vubng goc voi (ABC ) c6 phuong trinh la
x+y-3z+2=0..

d) Goi M (a;b;c)e(Oyz)sao cho ‘A—JZI +MB +A—45‘ nhé nhatkhi d6 3(a+b)+c=5.

Trong hé truc toa d Oxyz, cho diém A(3;1;1) va hai mat phang (P):x—2y+2z-3=0,

(Q): —x+2y-2z+1=0.

a) Hai mit phang (P) va (Q) song song nhau.

b) Diém A thujc mat phang (P).

¢) Khoang céach d( (Q)) 2.

d) Goi diém B(xy:%,52,) €(Q) sao cho khoang cach 4B ngan nhat, khi d6 ta c¢6

Xy + Y, +z,=43.
Bai 15. Phwong trinh dwong thing trong khong gian

x-1_ y-3 z-2

Trong khong gian Oxyz , cho dudng thang d : )

a) PBiém M (l; 3;2) nam trén dudng thang d .
b) Mot VTCP ciia d 1a u(1;3;2)
x=1+t¢
¢) Puong thing d song song véi dudng thing A : y=3-1 .

z=2+2t
x=-3¢
d) Puong thang d va duong thangd':{ y =1 1a hai duong chéo nhau.
z=-1-3¢
. +4 -5 z42
Trong khong gian Oxyz , cho duong thang d : i y_4 =Z 1
a) PBiém M (3; —4;1) nam trén dudng thang d .
b) Mot VICP ctia d 1a u(-3;4;-1)
x=—4+3t
¢) Puong thing d song song véi dudn thang A : y=5-4¢ .
z==2+t
\ 2 . L . . ° x-1 y+1 z-2 |
d) Duong thang A song song v6i d va cat ca hai duong thang d, : 3 = . = 5 va

iz:)}—_3:E c6 phuong trinh la A:x+4:y+1:z+1_
2 4 1 3 —4 1
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Cau 3:

Cau 1:

. -1 1
Trong khong gian Oxyz , cho M(Z;I;O)Vé duong thang d : XT = % = il
a) Diém M(l;—l;l)nﬁm trén duong thang d .
b) Mot VTCP ciia d 1a u(2;1;-1)
x=1+2¢
¢) Puong thing d song song véi dudn thang A : y=—1+t.
z=-—1

d) Goi A 1a duong thing di qua M, cat va vudng goc véi d thi phuong trinh duong thing Ala

x=2+t

y=1-4¢

z=-2t

A A \ 2 x—1 y—3 z—2
Trong hé toa do Oxyz, cho duong thangd : " = " = 5
a) Diém M(l;3;—2) nam trén dudng thang d .
b) Mot VICP ctia d 1a u(~1;1;2).
x=1+t

¢) Puong thing d song song véi dudn thing A y=3-1 .

z=2+2¢
x=-3t
d) Phuong trinh duong vudng goéc chung cia dva duong thiang d,{y=t la
z=-1-3¢

x-2 y-2 z-4
1 -3 -2

x+4 y+3 z-3
-2 -3 1
a) Puong thang A song song v6i dudng thing d c6 mot vécto chi phuwong la: (4;—2;4) .

Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;2;3) va duong thang d :

b) Puong thang A di qua diém 4 va song song véi duong thing d co phuong trinh 1a:
x=1+2¢
y=2+3t (teR).
z=3—t
¢) Piém K (3;5;2) thudc vao dudng thing A di qua diém A va song song v6i duong thang
d.
d) Buong thang A di qua diém A va song song vdi duong thang d co6 phuong trinh la:
x-1_ y-2 z-3
2 3 -1

Bai 16. Cong thurc tinh goc trong khong gian

Trong hé toa d6 Oxyzcho miat phéang (P):x—y+3z—6:0Vé duong  thang

x=2 y=-3 z+1
A): = =
mp(P).

. Xét (d) 1a duong thang thay d6i di qua M(1;-2;1) va nam trong
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a) Goc giita A va mp(P) bang 60°30 (1am tron dén phat).
b) Néu d c6 mét vecto chi phuong 13 u = (1;1;0) thi goc tao bdi d va A bang 30°.
¢) Ton tai diing hai dudng thang d thoa man gia thiét ma d tao véi A mot goc bang 30°.

d) Néu d ¢6 mot vecto chi phuong 13 # = (m;=20;3), me Z va (d/,\A) ~30°thi m>0.

x=1+¢
Trong khong gian Oxyz , cho hai dudng thing d:<y=1-t vad, :%=T+1= 2_12.
z=34+2¢

a) Piém A(l;3;—2) khong thugc duong thang d, .

b) Duong thing d, ¢6 mot vtep la u, = (-1-2;1).

¢) Cosin goc tao boi d|,d, la _71

d) Goi hinh chiéu ciia d, trén mit phang(P): x+y+z-3=0 1a duong thing A. Khi d6 diém
N(2;5;—4) nam trén duong thang A.
Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P)c6 phuong trinh x—2y+2z—5=0. Xét mit
phang (Q): x+(2m—1)z+7=0, v&i m 1a tham sb thyc. Xét tinh dung sai cic ménh dé sau.

1 ,
a) Khi m= 7 mat phang (P) va (Q) vudng gboc vGi nhau.

b) Co 1 giatri m dé (P) tao véi (Q) goc %

¢) Ton tai gi tri ctia m dé mat phang (P) va (Q) tring v6i nhau.
d) Cho diém H (2;1;2), H 1a hinh chiéu vudng géc clia gbc toa dd O xubng mit phing (Q).
, 4
Goi f goc gilra mat (P) va mdt phang (Q) cos B = 5
y+2 z

. -1 .
Trong khong gian Oxyz, cho duong thing (A):XT=—2—E va mat phang

(P):mx=2y+(m-1)z—1=0

a) Véi m=—2 thi A L (P)

b) Véi m =1 thi A song song hodc ndm trén (P)

¢) V6i m=—1, goc gitta A va (P) 1a o thi cosa =4TS

d) C6 hai gia trj m d¢ A tao (P) goéc 30°, tong hai gia trj ndy bang % (% 1a phan s t6i gian,
b>0). Tong a+b* =2

Trong khong gian v6i hé truc Oxyz , cho ba mit phang (P) x—-y+2=0, (Q) x+y—-z-3=0
, (R):x+y+22—1:0

a) Cosin goc giita hai mat phang (P) va mit phang (Q) bing 0.

b) Goc gitra hai mat phang (P) va mat phang (Q) bang 0°.

¢) Cosin goc gitra hai mit phang (Q) va mit phing (R) bang 0.

d) Cosin goc gitra hai mét phang (P) va mit phing (R) bang 1.
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Trong khong gian Oxyz , cho hinh chdp S.4BC c6 ba diém 5(0;0;3), 4(0;0;0),B(1;0;0),
C(0;2;0) vamat phing (P):x+y+z-3=0

a) Cosin goc giita hai mit phang (SAB) va mit phang (ABC ) bang 0.

b) Géc giita hai mit phing (SAC) va mit phang (4BC) béng 90°.

¢) Cosin goc gitra hai mit phang (SBC) va mit phang (ABC) bang % .

. 1043
21

d) Cosin goc gitra hai mit phang (SBC) va mit phang (P) béng

Bai 17. Phwong trinh mdt ciu

Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz cho miat cau (S ) c6 phuong trinh

(x+2)2 +(y—1)2 +z° =4

a) Puong kinh mit cau bang § .

b) Mt cau (S) di qua diém 4(-1;3;0).

¢) Khodng céch tir tim mit cau dén mt phang (Oyz) bang 2.

d) Mat phang (P) c6 phuong trinh x+2y—2z-2=0 tiép xtc véi mit cau ().

Trong khong gian voi hé truc toa d0 Oxyz (don vi trén mdi truc 1a mét), mot ngon hai dang

dugc dat o vitri 1 (10; 20; 30) v&i ban kinh phu sang 1a 3 km

a) Phuong trinh mat cau mo ta ranh gioi bén ngoai cua vung pht sang trén bién cua hai dang la
(x—10)" +(y—20)" +(z-30)’ =3000°.

b) Nguoi di bién & vi tri A(SO; 20; 0) nhin thiy dugc anh sang ciia ngon hai diang.

¢) Nguoi di bién & vi tri B (4030; 50; 40) nhin thay duoc anh sang ctia ngon hai dang.

d) Néu hai nguoi di bién c6 thé nhin thiy 4nh sang ctia ngon hai ding thi khoang cach giira hai
nguoi do khong quéa 6 km.

Trong khong gian vdi hé toa d6 Oxyz , cho hai diém A(3; 1;2),B (1; 0;3) . Mit cau (S ) cO tm

I thudc truc Ox va di qua hai diém 4, B

a) Toa do tAm [ clia mit cau (S) c6 dang I(a;O; 0)).

b) Ban kinh cua mit cau (S) la R=9.

¢) Mat cau (S) ¢6 phuong trinh 1a :()c—l)2 +y°+2° =9,

d) Piém M (x; Vs Z) thudc mat phfmg (Oyz) sao cho P = MA* + MB* + MI* dat gia tri nho nhét.
Khi d6 gia tri biéu thirc 7 = x+ y+z=2.

Trong khong gian hé truc toa &6 Oxyz (don vi trén mdi

truc 1a kilomét), dai kiem soat khong luu cua mot san

bay & vi tri O(0;0;0) va dugc thiét ké phat hién mdy

bay & khoang cach t6i da 600km . Mot may bay dang
chuyén dong véi van toc 900km / h theo duong thang
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x =-1000+100¢
d c6 phuong trinh { y =-300+80¢ (¢eR) va huéng vé dai kiém soat khong luu (nhw hinh

z=10011

ve).

a) Ranh gidi ving phat song bén ngoai ciia dai kiém soat khong luu trong khong gian 1a mat
cau c6 ban kinh bang 300 km .

b) Phuong trinh mit cdu dé mé ta ranh gidi bén ngoai ving phat song cua dai kiém soat khong
luu trong khong gian 1a x2 + 2 + 22 = 360000 .

¢) May bay dang chuyén dong theo duong thiang d dén vi tri diém m (—5 00,100;100~/11 ) Vi
tri ndy nam ngoai ving kiém soat khong luu cta dai kiém soat khong luu san bay.

d) Thoi gian ké tir khi dai kiém soat khong luu phat hién may bay dén khi may ra khoi ving

kiém soat khong luu 1a % gio.

Phan 3: Cau h6éi TNKO tra 1oi ngin

Cau 1:

Cau 3:

Cau 1:

Bai 14. Phwong trinh mdt phing

Trong khong gian Oxyz , mit phing (0() qua hai diém A(1;2;O), B(4;1;2) va
cach déu hai diém C(—Z;l;—l), D(O;—3;1) c6 dang ax+by+cz+1=0 (a<0). Tinh
P=a+b+c.
Trong khong gian véi truc hé toa d§ Oxyz, cho diém H (1; 2;3) 1a truc tAm ciia AABC véi
A,B,C 1aba diém lan luot ndm trén cac truc Ox, Oy,0z (khac géc toa d9). Phuong trinh mat
phang di qua ba diém 4,B,C c6 dang mx+ny+ pz—14=0, (m,n,p e Z). Khi d6 m+n+p
bang bao nhiéu?
Trong khong gian Oxyz cho hai diém A(—l; 2; O) , B(l; L; 3) va mit phang
(P) :x—2y+3z-5=0. Phuong trinh cia mit phang di qua hai diém 4, B, dong thoi vudéng
goc (P) 14 2x — ay — bz + ¢ = 0. Gié tri clia biéu thirc a +2b + 3¢ bang
Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (a):x+by+cz+d =0 vudng goc véi mit phang
(B):x+2y+3z+4=0 va chia giao tuyén cia hai mit phing (P):x+3y+z-7=0,
(Q):x—y+z+1=0. Khido d bang

Bai 15. Phwong trinh dwong thing trong khéng gian

Trong khong gian Oxyz, cho cac diém M(—l;3;1),N(—2;1;—2), P(1;2;3), Q(2;—1;2),
1 _ y=2 _ z-3

| di qua bao nhiéu diém trong so cac diém da

S(1;2;—3). Puong thang 4 : xz—

cho?
Trong khong gian Oxyz, cho hai dwong thing g4 : X3 _y3_zr2 oy
-1 -2 1
x=5-3¢t
d,: y=—142mt;m,t € R. Tim gid tri tham s6 m dé 2 duong thang d;, d, vudéng goc nhau.
z=2+t
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Cau 1:

X =-3+2t

Trong khéng gian Oxyz, giao diém cta hai duong thang d:qy=-2+3t,teR va
z=6+4t

X=5+t

d:qy=—1-4t,t'eR 'co toa dd 1a M (a:h:c). Xac dinh gid tri a+b+c.
z=20+t

Trong khong gian Oxyz , phwong trinh tham s6 ctia duong thang di qua diém M (3;—2 ) 1) va

x=a+4t
song song véi dudng thing al;x:;2 = y—32 _z=6 cddang ¥ =—2+bt Tinh g+b+2c.
- z=1+ct

x=t

Trong khong gian v6&i hé toa d6 Oxyz, cho hai duong thang d:qyy=-1-4t va

z=6+6t
d, ;%: yT—l = Z+52 . Phuong trinh chinh tdc cua duong thing d, qua M (L,—1;2) va vudng
goc voica d,, d, co dang Ly y]jl =272 Tinh a+b+c.
c

Bai 16. Cong thurc tinh goc trong khong gian

x=2—-t
Trong khong gian, vdi h¢ truc toa d6 Oxyz, cho hai duong théng d:qy=-1+4¢ va
z=3+3t
x=1+1¢
d,:{y=2-4t .Tinh cosingéc giita hai duong thang di va d»
z=-2-3¢

Trong khong gian v4i hé toa d0 Oxyz, cho bon diém A(l;O;O) , B(O;l;O) , C(O; 0;1) ,

.4 1
D(-2;1;—1). Biét cos(AB;CD)=—=. Tinh P =2a
Ja
N . \ 2 x—1 y+2 z—3
Trong khong gian Oxyz, cho duong thang A: 5 = ] = 5

(P) X+ y—z+2024=0. Goc giita duong thang A véi mit phang (P) bang bao nhiéu do?

va mit phang

Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, cho hai mit phang (a): 3x-2y+2z+7=0 va
(B):5x—-4y+3z+1=0. Goi duong thang () 1a giao tuyén ciia hai mat phang (&) va ().

Biét sin ctia goc gitta (d ) v6i mit phang (Oxy) bang % (a va b 12 hai s6 nguyén t6 cliing nhau).

Tinh a+b
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Cau 5:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 10:

Trong hé toa d6 Oxyzcho miat phing (P):x— y+3z-6=0 va duong thing

-2 - +1
( A):x _y 3 _z

2 1
v6i dudng thang (A) goc 30°. Biét ring cac dudng thing (d) d6 lan luot c6 cac VICP la
(9;a;b) va (-29;¢;d). Tinh a+b+c+d
Trong mot bé hinh 1ap phwong canh Im cé chira mot it nude.
Nguoi ta dat day bé nghiéng so véi mit phang nam ngang. Biét
réng, luc @6 mat nude c6 dang hinh binh hanh 4BCD va khoang

. Xét 2 dudng thang (d) di qua M(l;—2;1), nam trong (P) va hop

cach tr cac diém A4, B,C &n day bé twong Ung la

40cm, 44cm, 48cm . Goi o 1a goc gilra canh bén cua hinh 1ap

phuong véi mit nude. Tinh gia tri cia biéu thirc P =+/2508 sin .
Trong mit phang toa dd Oxyz, goc (tinh theo don vi d6) giita hai
mit phing (P):x-y+2z+5=0 va (Q):2x+y+z-2=0 bing
Trong mit phing toa d0 Oxyz, cho mit phing (P) :X—y+2=0 va mit phing
(Q):(m+3)x+my+mz+5=0, biét gbc giita hai mit phang (P) va (Q) bang 30°, khi do
gid tri ctia m bang

Mot can gac c6 chiée ctra s6 troi nhu hinh v&. Tinh goc (theo don vi do, lam tron dén hang phan
muoi) gitra mat nghiéng cua chiéc ctra s6 v6i mat san. Biét rang khi mit troi chiéu vuong goc
v6i mat san thi hinh chiéu cta chiéc ctra s 1a mot hinh vuong c6 canh 1,5m va chiéu cao so

v6i mit san cta cac diém 4, B,C lanluot1a 1,2 m, 1,3 m va 2,4 m (xem hinh v& minh hoa).

Mot ngdi nha gdm hai phan mai dbc s6 1
va s 2 (tham khao hinh v& bén duéi), Biét
raing s0 do cia cac  canh
AB =3m,BO =2m,0C =4m, CD =3m

va d6 déc ciia mai sb 1 bang 45°, d6 dbc
mai s 2 bang 30°. Gia sir cac mit bén cia
tda nha vudng goéc voi nhau, khi d6 goc
(tinh theo don vi do, lam tron dén hang
phan muoi) gitra hai mat phang (A4BO) va

(CDO) biang
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Cau 1:

Bai 17. Phwong trinh mdt ciu

Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (C) tam 7(2;1-3) va di qua M (1;-1;-5) c6 phuong
trinh (C):2x*+2y* +2z> +ax+by+cz+d =0. Gié tri biéu thic T =a+b—c+d bang bao
nhiéu?

Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;0;2) va B(0;2;1). Biét mat cau duong kinh AB cé
dang (C):(x—a)’ +(y—b)* +(z—c)* = d . Tinh gia tri biéu thirc T =2a—b+4c+2d .

Trong khong gian vdi hé toa @6 Oxyz , cho mat ciu (S ) di qua 4 diém c6 toa d6 1an luot 1a
A(2;0,0), B(=1;0;1), C(0;0;3), D(1;1;—1). Tam ctia mat cu (S) 1a /(a;b;c). Tinh gia tri
ctia biéu thic T =4a+b—c.

Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , phuong trinh mit cau (S ) cOtAm [ (1; 3;2) va ¢ mot

tiép tuyén 1a duong thang A :XT_l = yT—l = il co dang x* +y* +2z° —2ax—2by —2cz+d =0
.Tinh T=a+b+c-d.

X \ \ 2 x+1 y z—2 \ , P v, A LA
Cho diém 7(0;0;3) va duong thang d : " :5: " . Tim ban kinh mat cau (C) c6 tam [

va cat duong thang J tai hai diém 4, B saocho 4B =6 (két qua lam tron dén hang phan tram)

Phan 4: Tu luan

Cau 1:

Cau 3:

Cau 1:
Cau 2:

Cau 3:

Bai 14. Phwong trinh mt phing

Trong khong gian Oxyz , mat phang (P) qua diém A(l;—2; —2) , vuong goc v6i mit phing
(Oxz) dong thoi khoang cach tir diém B(3; L; —3) dén (P) bang % . Hay viét phuong trinh
mit phéing (P).
Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz , cho hai diém A(2;3;4), B(6;—3;0) vamit
phing (P) sao cho d(B;(P)) = 2d(A;(P)), (P) cit AB tai I(a;b;c) nam trén doan thing
AB . Tim toa d¢ diém [ .
Trong khong gian Oxyz , cho diém M (1;2;3). Viét phuong trinh mit phang (P) chia truc Oz
va cach diém M mot khoang 16n nhit.

Bai 15. Phuwong trinh dwong thing trong khong gian
Trong khong gian Oxyz , cho A(l;3;—2) , B (l; 1;5) . Viét phuong trinh duong thang 4B
Trong khong gian Oxyz, cho diém M(l;3;5) va mit phang (P) 2x+y-3z+1=0. Hay viét
phuong trinh tham sb ctia duong thiang di qua M va vudng goc véi (P)
Trong khong gian véi hé toa do Oxyz , hiy viét phuong trinh tham sb ctia duong thang (A) qua

M(2;3;1) va song song v4i hai mit phang (P):Zx—y+22—7=0 va (Q):x+3y—22+3=0
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Cau l:

Cau 3:

Cau 1.

Bai 16. Cong thurc tinh goc trong khong gian

Trong khong gian Oxyz, tinh goc gitta dudng thiang d: xl—l == Z+11 va duong thing

x+3  y-1 z+1
T 2 -1

A

x=2+mt
Trong khong gian Oxyz , Goi S 14 tap hop cac gia tri m dé duong thang d: y=-2+mt tao
z=1-t
x=2+s
v6i duong thing A:{y=—1-s mot goc 60°. Tinh tich gia trj clia cdc phan tir trong tap S.
z=14+2ms
Trong khong gian Oxyz, goi d 1a dudng thang di qua O, thudc mét phang (Oyz) va cach diém
M (1; -2; 1) mot khoang nho nhat. Khi d6 cosin cila goc giita d va truc tung bang bao nhiéu?
x=1-t¢
Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho duong thang d: y=2+2t va mat phang
z=3+t
(P):x—-y+3=0. Tinh s6 do goc gifta duong thing d va mat phang (P).
-1 y-2 z+1
2 -2 -1

Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho hai duong thing dlzx

x=t

d,:{y=0 . Lap phuong trinh mat phing (P) chtra dudng thing d, tao voi duong thang d,
z=-1

mot goc 45°.

Trong khong gian v6i hé truc toa dd Oxyz , cho mit phang (P) :x—2y+2z-3=0vamit phing

(Q) :2x—y+5z+2=0. Tinh cosin ciia goc giita hai mat phang (P) , (Q) .

Bai 17. Phwong trinh mdt ciu
Trong khong gian Oxyz, mit cdu cé tam [(1;2;—-1) va tiép xic véi miat phang
(P):2x-2y—-z-8=0 c6 phuong trinh (C):x2 +y°+2° —2ax—2by—2cz+d =0. Tinh gia
tri cua biéu thic a+b+c+2d .
Trong khong gian véi toa dd Oxyz, cho mit cau (C):(x-1)" +(y-2) +(z+3)" =11.

Duong thing d 1a tiép tuyén cua mit cau (C) tai diém 4(2;1;0) va vudng goc véi dudng

thing A:XTJd:X:Z_2

5 . Hay viét phuong trinh duong thang d .
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CHUONG VI. XAC SUAT CO PIEU KIEN
Phin 1: Ciu héi TNKQ nhiéu lwa chon

Cau 1:

Cau 10:

Bai 18. Xac suat co diéu kién

Cho hai bién ¢c6 A,B 1a hai bién c6 doc lap véi P(4)=0,1997, P(B)=0,1994. Tinh

P(4|B).

A. 0,1963. B. 0,1972. C. 0,1994. D. 0,1997.

Cho hai bién ¢ A4,B 1a hai bién ¢ doc lap véi P(A4)=0,2025, P(B)=0,2026. Tinh
P(B|Z).

A. 0,2026. B. 0,2025. C. 0,7974. D. 0,7975.

Mot hop kin c6 10 thé mau dé va 15 thé mau xanh. Léy ngﬁu nhién 1an lugt 2 thé, khong tra lai.
Xéc sudt dé 1an thir hai 1dy duoc thé mau xanh, biét rang 1an thir nhat da 1dy dwoc thé mau do.

A2, B. 2. c. L. D. 2.

5 12 12 24
Cho hai bién c¢6 4 va B véi P(A4)=0,6, P(B)=0,8, P(AnB)=0,4. Tinh P(B]A).
Al B. 2. c.2. .2

2 3 4 7
Cho hai bién ¢§ 4 va B v6i P(4)=0.6, P(B)=0.8, P(AB)=0,4. Tinh P(4|B).
Al B. 2. c.2. D. 2,

2 3 4 7

Mot cong ty bat dong san dau gia quyén sir dung hai manh dit doc 1ap. Kha ning tring dau gia
cao nhat ctia manh dat s6 113 0,7 va manh dat s6 2 1a 0,8. Xéc sudt dé cong ty triing gia cao

nhat manh dat sd 2, biét cong ty tring gia cao nhat manh dat s6 1 1a

A. 0.8, B. 0,7. C. 0,75. D. 0,6.
Cho hai bién ¢§ 4 va B v6i P(4)=0,85, P(B)=0,7, P(4B)=0,58. Tinh P(4B).
A. 0,39, B. 0,37. C. 0,43. D. 0,52.

Gieo lan luot hai con xtic xdc can ddi va dong chat. Tinh xac suat dé tong sd cham xuét hién
trén hai con xtic xic béng 5, biét r?mg con xuc xic thir nhat xuit hién mat 3 cham.
AL B. >, c.2. p. L.
5 4 5 6
Trong mot hop c6 4 vién bi mau trang va 9 vién bi mau den, cac vién bi c¢6 cing kich thudc va
khdi Iwong. Lay 1an luot mdi 1an mot vién bi trong hop, khong tra lai. Xac suat dé vién bi liy
1an thtr hai 1a mau den, biét rang vién bi ldy lan th nhat ciing 12 mau den 1a
A2 B.>. c.2. D. 2.
9 5 3 11
Trong mdt hdp kin c¢6 30 thé Ticket, trong d6 co6 2 thé trung thuéng. Ban Mai Linh dugc chon
1én bdc tham lan luot hai thé, khong tra lai. Xac sudt dé ca hai thé déu 14 hai thé tring thuong
la
AL 5L c. L b L
458 285 870 435
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Bai 19. Céng thirc xdc sudt toan phén va cong thirc Bayes

Mot hdp c¢6 60 vién bi mau xanh va 40 vién bi mau do; cac vién bi c6 kich thudc va khdi luong
nhu nhau. Sau khi thong ké, sb lugng vién bi c6 dan nhdn dugc cho trong bang sau:

Dan nhin Co dan nhin Khong dan nhin
Mau bi
Do 30 10
Xanh 30 30

Léy ngﬁu nhién mot vién bi trong hop, goi 4 1a bién ¢ “Vién bi duogc chon c¢6 dan nhan” va
B 1a bién cb “Vién bi dugc chon c6 mau do”. Gia trj biéu thirc
P(B).P(A4|B)+P(B).P(4|B) bing

A B. 2. c.3 D. L.
4 5 5 2
Khao sat thi Iyc cia 100 hoc sinh ta thu dugc bang s6 liéu sau
Nam Nix
Thi hec
Co tat khnic xa 18 12
Khong co tat khice xa 32 38

Chon ngau nhién mét ban trong sé 100 ban hoc sinh noi trén. Goi A 1a bién cb “Hoc sinh
duoc chon co tat khae xa” va B 1a bién ¢ “Hoc sinh duoc chon 12 nit”. Gia tri biéu thirc
P(B).P(4|B)+P(B).P(4| B) bing

A. 0,5. B. 0,4. C.0,3. D. 0,24.

Cho so d6 hinh cay nhu sau Géc 0

Tinh xac suat cta bién co B.
A. 0,36.

B. 0,12.

C. 0,51.

D. 0,24.

Trong mét tro choi hai hoa cé thudng cua 16p 124, cb

gido cht nhiém treo 10 bong hoa trén canh cay, trong do6 /
c¢6 5 bong hoa chtra phiéu c6 thuong. Ban Binh hai bong =
hoa dau tién, sau d6 ban An hai bong hoa thir hai. Goi

A 12 bién c¢b “Bong hoa ban An hai dugc chita phiéu c6 \

thudng” Yé B 1a bién c¢6 “Béng hoa bz:m Binh hai dugc i
chira phiéu c6 thuong”. St dung so d6 hinh cay (tham
khdo hinh v), tinh xdc sudt ban An hdi dugc bong hoa \ ..
chtra phiéu c6 thuong. ‘
At B. Y. c.l. p. 1.

9 9 2 5
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Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Theo mot sd lidu théng ké, ti 1¢ nguoi Canada thira
canla 59,2% vacod 65% nam gidi la thira can. Nam P(4]8)=065
giéi va nit gidi & Canada déu chiém 50% dan so ca
nudc. Chon ngﬁu nhién mdt nguoi Canada, goi A 1a

bién c¢o “Nguoi dugce chon la thira can” va B la bién \

co “Nguoi duge chon 1a nam giéi”. So d6 hinh cay E{412)

mo ta tinh hudng trén duoc cho trong hinh sau: FiE)mos
Ti 1¢ nir gi¢i Canada thura can 1a
A. 35%. B. 54,3%.

C. 53,4%. D. 50%.

Mot doi tuyén thi ban sung c6 10 xa thu, bao g6m 4 xa tha

hang [ va 6 xa tha hang II. Xac suit ban tring muc ti€u cia <
xa thu hang I va hang II lan luot 14 0,75 va 0,6. Chon

ngau nhién mot xa tha va xa tha d6 chi bdn mot vién dan.

Goi A 1a bién ¢ “Chon duoc xa tha hang I” va B 1a bién

cd “Vién dan tring muc tiéu”. St dung so d6 hinh ciy

(tham khao hinh v§), tinh xac suét dé vién dan do tring muc <

tiéu.

A. 0,75. B. 0,66. C. 0,33. D. 0,6.

Cho hai bién ¢ 4 va B, véi P(B)=0,7, P(4|B)=0,6, P(4|B)=0,4. Tinh P(4).
A. 0.3. B. 0,54. C. 0,4. D. 0,6.

Gia sir ti 16 ngudi c6 bénh nén & dia phuong X 1a 20% , ti 1¢ ngudi c6 bénh nén c6 phan tng
phu sau tiém 1a 70%, ti 1¢ nguoi khong c6 bénh nén c6 phéan rng phu sau tiém l1a 15%. Héi khi
ta gdp ngau nhién mot ngudi dan cua dia phuong X thi kha ning ma ngudi d6 c¢6 phan tng phu
sau tiém 1a bao nhiéu phan trim?

15% . B. 29% . C.31%. D. 26% .
C6 2 xa thi loai I va 8 xa thu loai II, x4c xut bin tring dich cta cac xa thu loai I 14 0,9 va loai
II1a 0,7. Chon ng'flu nhién ra mot xa tha va xa thi d6 ban 1 vién dan. Tinh x4c suit dé vién dan
tring dich.
A. 0,74. B. 0,7. C.0,9. D. 0,3.
Mot két nude ngot dung 24 chai nude ¢ khoi lugng va hinh thirc bé ngoai nhu nhau, trong d6
¢6 16 chai loai I va 8 chai loai II. Bac Tung lan luot lay ra ngau nhién hai chai ( 1ay khong hoan
lai). Xét cac bién cb: A: “Lan tht nhat 1§y ra chai nuéc loai I”; B: “Lan th hai léy ra chai
nudce loai . Hoi x4c suét lan thir hai bac Tung léy ra duoc chai nudc loai I 1a bao nhiéu?

& 52 c.16. .15

23 3 23 23
Mot kho hang c6 90% san pham loai I va 10% san pham loai II, trong d6 ¢6 1% san pham loai
I bi hong, 6% san pham loai IT bi hong. Cac san pham c6 kich thudc va hinh dang nhu nhau.
Mot khach hang chon ngiu nhién 1 san pham. Xét cac bién co:
A : "Khach hang chon dugc san phém loail";
B : "Khach hang chon dugc san phiam khong bi hong"
Hoi x4c suat khach hang chon dugc san pham khong bi hong 1a bao nhiéu?
A. 0,905. B. 0,99. C. 0,94. D. 0,985.
C6 50 tAm thé kich thudc nhu nhau va danh s6 tha tu 1an luot tir 1 dén 50 (mdi tAm thé chi ghi
mot s6 nguyén duong, hai thé khac nhau ghi hai s6 khac nhau). Mot nguoi 1an luot rat hai thé
(rat khong hoan lai). Tinh xé4c suét 1an thir hai rat duoc thé ghi s6 nguyén to.

31



Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

A. 0,45. B. 0,4. C.0,3. D. 0,35.
Cho hai bién c¢6 4 va B véi P(A)>0,P(B)>0.X4c sut cia bién cd B voi diéukién 4 da

xay ra dugc tinh theo cong thirc nao sau day?

 p(a1) - PBLA) o p(arp) AT
C. P(A|B):%. D.P(A|B):§(—j;.

Trong mét ki thi tot nghiép trung hoc phd théng, mot dia
phuong X ¢6 40% hoc sinh lya chon khéi CO1 (gdm céc
mon Toan - Vin - Vat li — Cong nghé). Biét rang ti 18,
néu mot hoc sinh chon to hop CO1 thi xac suét dé hoc
sinh d6 dd dai hoc 1a 30%; con néu hoc sinh d6 khong
chon t6 hop CO1 thi xac suat dé hoc sinh d6 d6 dai hoc
1a 40% . Goi A 14 bién c¢b “Hoc sinh d6 chon to hop
C01” va B 1a bién c6 “Hoc sinh d6 dd dai hoc”. Tur d6
ta c6 so dd hinh cay nhu hinh du6i day
Chon ngﬁu nhién mot hoc sinh di dd dai hoc. Tinh x4c suét dé hoc sinh d6 chon t6 hop CO1.
A2 B. 2. c.b. p. L.

13 15 11 3
Ti 1€ nguoi méc bénh nén & mot dia phuong la 0,1. Mot

0
loai vaccine phong cim dugc tiém ¢ dia phuong do.
Ngudi bi bénh nén thi xac suat phan tmg phu sau tiém 0,1 0.9
13 0,45. Con ngudi khong mac bénh nén thi co xac suat

4 1

phan Gmg phu sau tiém 13 0,25 . Chon ngau nhién mot

nguoi tiém vaccine va nguoi nay c¢6 phan tng phu. Goi
A 1abién cb “nguoi dugce chon méc bénh nén”, B la
bién ¢ “ngudi nay co phan Gmg phu”. Ta c6 so d6 hinh
cay nhu hinh duéi day
Tinh P(A4|B). i
A 102 B. L. c . . 121

191 6 6 134
Cho hai bién ¢ A, B théoa man P(4)=0,4; P(B)=0,45; P(A4|B)=0,25. Khi d6
P(B| A) bang

0,45 0,55 0,25 0,75

w|
-]
|

A 12 B. 2. c. 2. p. 1.

25 15 32 25
C6 hai d6i thi ddu mén boi 16i. Doi I c6 4 van dong vién, doi II co 6 van dong vién. Xac suat
dat huy chuong bac ciia mdi van dong vién doi I va doi II twong imgla 0,7 va 0,6 . Chon
ngau nhién mot van dong vién. Gia sir van dong vién dugc chon dat huy chuwong bac. Tinh xac
suat dé van dong vién nay thudc doi 1.
AL B. L. c. 2. p. L.

11 16 16 16
Mot ung dung dugc st dung dé chan cudc goi rac trong dién thoai. Tuy nhién, vi ing dung
khong tuyét di hoan hao nén mét cudc goi rac bi chin voi xac sudt 0,8 va mot cude goi ding
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Cau 19:

Cau 20:

(khong phai 1a cudc goi rac) bi chan véi xac suit 0,01 . Théng ké cho théy ti 1€ cudc goi rac la
10% . Chon ngﬁu nhién mot cudc goi khong bi chan. Xac suat dé dé 1a cudc goi dung la
A B B. 391, c. 12 p. 23,

911 911 892 911
Nam 2001, Cong déng chau Au c6 1am mot dot kiém tra rat rong rai cac con bo dé phat hién
nhitng con bo bi bénh bo dién. Khong c6 xét nghiém nao cho két qua chinh xac 100% . Mot loai
xét nghiém, ma ¢ day ta goi 1a xét nghiém X, cho két qué nhu sau: Khi con bo bi bénh bo dién
thi xac suat dé c6 phan ung dwong tinh trong xét nghiém X 1a 70% , con khi con bo khéng bi
bénh thi x4c suat dé co phan tng duong tinh trong xét nghiém X 1a 10%. Biét rang ti 1& bo bi
méc bénh bo dién & Ha Lan 1a 13 con trén 1000000 con. Khi mét con bo & Ha Lan ¢6 phan ting
dwong tinh v6i xét nghiém X thi x4c suit dé né bi mic bénh bo dién la:

91 91 91 91

A. . B. —. C.——. D. — .

100078 1000078 3000052 8999974

Truong THPT Hoa Binh c6 20% hoc sinh tham gia cau lac by am nhac, trong sb hoc sinh do

cd 85% hoc sinh biét choi dan guitar. Ngoai ra, c6 10% s6 hoc sinh khong tham gia cau lac bd
am nhac ciing biét choi dan guitar. Chon ngiu nhién 1 hoc sinh ciia truong. Gia st hoc sinh d6
biét choi dan guitar. Xac suat chon duoc hoc sinh thudc cau lac b 4m nhac la:

A7 B. . c. 7. p. 17,
25 25 29 75

Phan 2: CAu héi TNKOQ Dung - Sai

Cau 1:

Bai 18. Xdc suit cé diéu kién
Trong mot hdp c6 18 qua bong do va 2 quéa bong xanh, cac qua bong cé kich thude nhu nhau.
Mot hoc sinh 1y ngiu nhién Ian lugt 2 qua bong trong hop va khong hoan lai.

a) X4c suat d¢ 1an thir nhét 1dy duoc qua bong mau xanh 13 2LO .
b) Xac suat dé 1an thtr hai liy duoc qua bong xanh 1a % , biét 1an thtr nhét 1y duoc qua bong xanh.

¢) Xac suat dé ca hai 1an déu lay duoc qua bong xanh 1a ﬁ

d) Xac suat d¢ it nhét 1 1an lay dugc qua bong do 1a %

Lép 12A1 ¢6 40 hoc sinh, trong d6 c6 25 hoc sinh tham gia cau lac bd cu long, 16 hoc sinh
tham gia cau lac by da bong, 12 hoc sinh tham gia ca cau lac bd cau long va céau lac bo da bong.
Chon ngau nhién mét hoc sinh. Xét cac bién co sau:

A: "Hoc sinh dugc chon tham gia cau lac bd cu long";

B: "Hoc sinh dugc chon tham gia cau lac by da bong'".

a) P(4)=0,4.

b) P(B)=0,625.

¢) P(A|B)=0,75.

d) P(B|A4)=0,48.

Theo mét sb lidu théng ké cua du 4n Plan, tai mot x3 ciia mot tinh Mién nti phia Bic chi ¢6 2
dan toc Mong va Dao sinh séng co sb tré em dudi 5 tudi 1a 300 em, két qua diéu tra nam 2023
dugc cho nhu bang dudi day.
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Két qua didutra

Dan toc Moébng Dao

Suy dinh dudng 27 24

Khéng suy dinh dudng 153 96

Cau 1:

Chon ngéu nhién mot tré em dudi 5 tudi cia Xa.

Goi A4 1a bién cd chon duge mot tré em dudi 5 tudi cua xa bi suy dinh dudng.

Goi B 1a bién cd chon duge mot tré em dudi 5 tudi cua x3 1a dan toc Mong. (E 12 bién ¢ chon
dugc mot tré em dudi 5 tudi cta xa 1a dan toc Dao).

Xéac dinh tinh dtng sai cta cac khang dinh sau.

a) P(B)=0,6.

b) P(4B)=0,102.

¢) Ti I¢ tré em nguoi Mong bi suy dinh dudng 1a 15%.

d) Ti I¢ tré em ngudi Dao bi suy dinh dudng 1a 85%.

Mot 16p hoc ¢6 16 hoc sinh nam va 25 hoc sinh nit. Co6 gido goi nge:lu nhién 1an luot 2 hoc sinh
(c6 thtr tu) 1€n tra 101 cau hoi. Xét cac bién co:

A: "Lan tht nhét c6 giao goi 1 hoc sinh nam";

B: "Lan thr hai c6 gido goi 1 hoc sinh nit".

Xéac dinh tinh dtng sai cta cac khang dinh sau.

a) P(B|A4)=0,625.

b) P(B| 4)=0,6.

¢) P(B|A)=0,4.

d) P(B|4)=0,375.

Mot hop chira 8 qua bong xanh, 6 qua bong do, cac qua bong co cung kich thude va khdi luong.
Ban An lay mét qua bong khong hoan lai roi sau d6 ban Binh lay mot qua.

a) Xac suat dé An lay duoc bong xanh Ia ; .
b) Xac xuit d& An ldy duoc bong xanh va Binh 1ay dugc bong do 1a % .

¢) Xéc suat dé hai qua bong iy ra cing mau xanh 13 %

d) Xac suat dé 2 qua bong ldy ra khac mau 16n hon xac suat dé 2 qua bong lay ra cing mau.

Bai 19. Céng thirc xdc sudt toan phén va cong thirc Bayes

Trong ndm hoc vira qua, ¢ truong dai hoc X, ti 1€ sinh vién thi trugt mon Toan 1a 30%, thi truogt
moén Tam 1y 1a 22% . Trong so cac sinh vién truegt mon Toan c6 40% sinh vién trugt mon Tam
ly. Gap ngau nhién mot sinh vién truong X. St dung so d6 hinh cay va cho biet cac ménh de
sau dung hay sai:

a) Xac suat gap sinh vién truot ca hai mon Toan va Tam 1y 1a 0,066 .

b) Xéc suat gap sinh vién dau ca hai mon Toan va Tam 1y 1a 0,6 .

¢) Xéc suat gip sinh vién ddu mén Toan biét rang sinh vién nay trugt mén Tam 1y 13 0,18.

d) Xéc suat gap sinh vién ddu mén Tam 1y 1a 0,726 .

Diém kiém tra cudi ki mén Toan ciia mot hoc sinh phu thudc vao viée hoc sinh d6 c¢6 chiam chi
lam bai tap vé nha hay khong. Néu ban An cham chi 1am bai tdp v€ nha mon Toan thi x4c suat
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dat diém t6t kiém tra cudi ki 1a 0,9. Con néu ban An khong cham chi lam bai tap vé nha thi xac
suat dat diém khong tt kiém tra cudi ki 1a 0,85 . Xéc suat An chim chi 1am bai tip vé& nha mén
Toanla 0,75.

a) Néu An cham chi 1am bai tdp vé nha mon Toan thi x4c suat An dugc diém khong t6t kiém

tra cudi kila 0,1.

b) Néu An khong cham chi lam bai tdp vé nha mén Toan thi xac suat An duoc diém tot kiém
tra cudi kila 0,2.

¢) Xac suat dé An dat diém khong t6t kiém tra cudi ki 1a 0,35.

d) Xéc suit dé An dat diém tot kiém tra cudi ki 1a 0,7125.

C6 hai chiéc hop. Hop thtr nhét co 5 vién bi xanh va 7 vién bi d6. Hop thtr hai c6 6 vién bi
xanh va 8 vién bi do. Céac vién bi c6 cung kich thudc va khdi lugng. Lay ra ngiu nhién 1 vién
bi tir hop thir nhat chuyén sang hop thir hai. Sau d6 lai 1dy ra ngau nhién dong thoi 2 vién bi tix
hop thir hai.

Goi A4 1a bién cb “Léy duoc 1 vién bi mau xanh ¢ hop thir nhat” va B 1a bién ¢ “Léy duoc 2
vién bi mau dé ¢ hop thu hai”.

5

a) P(Z):E. b) P(B|A4) 12 14

1 —_
<9 P(B|4) o O P(B)=
Trudng D ¢6 1500 hoc sinh. Trong cau lac bo 4m nhac cua truong, da sb hoc sinh biét choi
dan guitar. Ngoai ra, vdi hoc sinh khong tham gia cau lac b ciing c6 mot s6 hoc sinh biét choi
dan. Khao sat s6 hoc sinh biét choi dan Guitar ctia trudng D cho két qua nhu sau:

) Két qua ) )
S6 hoc sinh Biét choi guitar Khong biét choi guitar
Tham gia cau lac b 255 45
Khoéng tham gia cau lac b 120 1080

Chon ngﬁu nhién 1 hoc sinh cua truong. Goi 4 1a bién cd: "Chon dugc hoc sinh thudc ciu lac
bd am nhac" va B 1a bién cd: “Chon duoc hoc sinh biét choi dan guitar”. X¢ét tinh dung-sai
ctia cdc ménh dé sau:

a)P(4)=0,2.  b)P(B|A4)=0,82. ¢)P(B)=0,26. d) P(A4|B)=0,68.

Phin 3: CAu héi TNKOQ tra loi ngin

Cau 1:

Bai 18. Xdc sudt co diéu kién
Gieo hai con xtic xdc can ddi va dong chat. Tinh xac sudt dé tong s6 cham xuat hién trén hai
con xtic xic khong 16n hon 6, biét rang c6 it nhit 1 con xtc xdc xuat hién mat ba cham. (Lam
tron két qua dén chir s6 thap phén thir 2 sau dau phay)

Cho P(A)=%;P(B):§;P(AUB):%. Tinh P(A|B)

L&p 10A ¢6 40 hoc sinh trong d6 cac ban déu biét choi it nhat mot trong hai loai dan 1a organ
va guitar, trong d6 c6 27 ban biét choi dan organ, 25 ban biét choi dan guitar. Chon ngau nhién
1 ban. Tinh xé4c sut chon dugc ban biét choi dan organ, biét ban dé choi dugc dan guitar.
Mot nguoi san tho trong rimg, kha ning anh ta ban trang tho trong mdi 1an bat ty 1& nghich véi
khoang cach ban. Anh ta ban ldn dau & khoang cach 20m véi xac suét trang thé 1a 0,5, néu bi
truot anh ta ban vién thir 2 & khoang cach 30m , néu lai truot anh ta ban vién thir 3 & khoang
cach 50m. Tinh x4c suat dé nguoi thg san ban trang thé sau nhidu nhat ba lan bat. (Lam tron
két qua dén chir s6 thap phén thir 2 sau dau phay)
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Cau5: Mot thi kho c6 mot chum chia khéa gdm 9 chiéc bé ngoai gidng hét nhau trong d6 chi c¢6 hai
chiéc m¢ duoc cira kho. Anh ta thir ngau nhién timg chia (chia nao khong dting thi bo ra khoi
chim chia khoa). Tim xé4c suit dé lan thi ba thi anh ta méi mé duge ctra. (Lam tron két qua
dén chir s6 thap phan thir 2 sau ddu phay)

Bai 19. Céng thirc xdc sudt toan phén va cong thirc Bayes

Cau 1: Mot cai hop c6 chira 40 qua cdu mau do va 60 qua ciu mau vang; cic qua cau c6 kich thudc va
khéi lugng nhur nhau. Sau khi théng ké ngudi ta thdy s lugng cac qua cau dugc cho trong bang

sau:
Pinh s6 C6 danh s6 Khéng dénh s6
Mau qua ciu
Do 20 20
Vang 36 24

Ngudi ta 1dy ngiu nhién mot qua cau trong hop, xét hai bién ¢ sau:

A: “Qua cau ldy ra c6 danh s6”.

B: “Qua cau ldy ra c6 mau do”

Str dung cong thirc xac sut toan phan tinh xac sut dé qua cau lay ra dugc danh sd.

Cau 2: Til¢ bi bénh cum tai mét dia phuong bﬁng 0,25 . Khi thuc hi¢n xét nghiém chan doan, néu nguoi
6 bénh cim thi kha nang phan tmg duong tinh 1a 96%, néu nguoi khong bi bénh cam thi kha
ning phan tmg duong tinh 8% . Chon ngiu nhién 1 nguoi tai dia phuong d6. Xac suit nguoi
duoc chon c6 phan ing duong tinh 1a bao nhiéu?

Cau 3: Gia st ti 1€ nguoi dan cua mot tinh nghién thude 14 1a 25%; ti 1é nguoi mic bénh phéi trong )
ngudi nghién thude 14 13 72%, ti 1¢ ngudi khong mac bénh phdi trong sd ngudi khong nghién
thudc 14 1a 86%. Ta gip ngau nhién mot ngudi dan cua tinh do, tinh x4c suit ngudi d6 méc bénh
ph6i? (1am tron dén hang phan tram)

Ciu 4: Cho bang dit liéu thong ké 2x2sau:

Chudng A A
Mau Chuong I Chuong 11
Tho tring 9 13
Tho nau 11 7

Ban An bét ngau nhién mot chu tho trang, tinh xac suat tho trang d6 thudc chudng 112 (Iam tron
dén hang phan tram)
Cau 5: Cho bang dit liéu thong ké 2x2sau:

o
0 uong Xuong | Xuéng 11
Loai may
Loai 1 23 19
Loai 2 27 31

Moi ngay Binh s& lam viéc cho mét xuwéng ngau nhién va phu trach ngau nhién mét loai may
loai 1 hodc 2. Hom nay Binh gieo ngau nhién mot xtic xac can d6i. Néu xuat hién mit 3 cham
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Cau 6:

Phan 4:

thi Binh di lam xudng I va nguoc lai thi qua lam xuong II. Gia st Binh phu trach may loai 2,
tinh x4c sudt 6 1a may cua xuong 12 (1am tron dén hang phan trim)

Mot loai thude do hai nha may I,II cung san xuét. Ti 1& phé phém cua nha may 1,11 lan luot
13 : 6%;7% . Trong mdt 16 thubc duge ban ra thi truong gdm 450 san phdm ciia nha may / va
550 san pham ctia nha may /7 . Mot khach hang dd mua ngiu nhién mot san pham cia 16 hang
d6. Gia str thude duge mua 1a phé pham. Tinh x4c suat san pham thudc dugc mua nay thudc nha
may I (lam tron két qua dén chir s6 hang phan tram).

Tuw luin

Cau l:

Cau 3:

Cau l:

Bai 18. Xdc sudt co diéu kién
Nha nghién ctru chon 5000 ngudi dan 6ng, véi mdi nguoi trong nhom, nha nghién ciru kiém tra

xem ho ¢ nghién thudc 14 va bi viém phdi hay khong. Két qua duoc thong ké trong bang sau:

Viém phoi Khong viém phdi

Nghién thudc 13 750 1238

Khong nghién thudc 14 572 2440

Tinh x4c sudt dé ngudi d6 bi viém phdi trong khi ngudi d6 khong nghién thude 14. (Lam tron
két qua dén chir + s6 thap phan thtr 2 sau ddu phay).

Mot hdp c6 18 qua bong ban loai [ va 2 qua bong ban loai 11, cac qua bong c6 hinh dang va kich
thudc nhu nhau. Mot hoc sinh 1dy ngau nhién 1an luot 2 qua bong ban, 1dy khong tra lai vé hop.
Tinh xé4c suat dé lan thu 2 1y dugc bong ban loai 11 biét rang 1an thir nhét 1y duoc bong ban
loai II.

C6 hai hop dung phiéu thi, mdi phiéu ghi mot cau hoi. Hop thir nhat ¢6 15 phiéu va hop thir hai
¢6 9 phiéu. Ban Binh di thi chi thudc 10 cau ¢ hop thir nhit va 8 cau ¢ hop thir hai. Thay gido
rut ngﬁu nhién ra 1 phiéu tor hop tha nhét bo vao hop tht hai, sau d6 cho ban Binh rut ngéu
nhién ra 1 phiéu tir hop thtr hai. Tinh x4c suit dé ban Binh tra 10i dugc cau hoi trong phiéu?
Gia sir ban dang xét mot can bénh hiém gap. Ty 1é méc bénh trong dan s 14 0.5%. C6 mot xét
nghi¢m cho cén bénh nay, va xét nghiém nay co6 cac dac tinh sau:

- Néu nguoi bénh méic bénh, thi xét nghiém duong tinh voi xac suat 98%.

- Néu nguoi bénh khong mic bénh, thi xét nghiém am tinh voi xac suit 95%.

Mot bac s thuc hién xét nghiém cho mot ngudi ¢ két qua xét nghiém 1a dwong tinh?. Tinh
xac suat nguodi d6 méic bénh.

Trong mot thi cd mot s6 vién keo cung loai, chi khac mau, trong d6 c6 6 vién keo mau cam,
con lai 1a keo mau vang. Ha léy ngéu nhién 1 vién keo tr trong t0i, khong tra lai. Sau d6 Ha lai
ldy ngiu nhién thém 1 vién keo khac tir trong tai. Biét ring xac suat Ha liy duoc ca hai vién

. N G A i A
keo mau cam la 3 Héi ban dau trong tui cé bao nhiéu vién keo?

Bai 19. Cong thirc xdc sudt toan phén va céng thirc Bayes

Mot hop c6 60 vién bi mau xanh va 40 vién bi mau do; cac vién bi c6 kich thude va khéi lugng
nhu nhau. Sau khi théng ké, ngudi ta thay: c6 50% s vién bi mau xanh c6 dan nhén va 75%
s6 vién bi mau d6 c6 dan nhan; nhimng vién bi con lai khéng dan nhan.
a) chon s6 thich hop dién vao 6 tréng trong bang sau (don vi: vién bi)
Dan nhan

C6 dan nhan Khong dan nhan
Mau bi
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Cau 3:

b) Lay ra ngiu nhién mot vién bi trong hop. Xét hai bién cd sau:

A: “Vién bi dugc chon ra ¢6 dan nhan”

B: “Vién bi duoc chon ra ¢6 mau do”
St dung cong thirc xac suat toan phan, tinh xac suat dé vién bi duoc Iy ra c6 dan nhan.
Vao mdi budi sang & tuyén phd H, xac suat xay ra tic duong khi trdi mua va khong mua lan
lwot 14 0,7 va 0,2 . Xac suat c6 mwa vao budi sang 1a 0,1. Tinh xac suit dé sang d6 tuyén phd
H bi tic duong.
P(4)=P(B)P(A|B)+P(B)P(4|B)=0,1.0,7+0,9.0,2=0,25.

Mot nha may san xuat bong dén c6 ti 16 bong dén dat tiéu chuan 13 90%. Trudc khi xut
xuong ra thi truong mdi bong dén déu duoc qua kiém tra chéat lugng. Vi su kiém tra khong thé
tuyét dbi hoan hao, nén mot bong den tdt c6 xac suat 0,9 duge cong nhén la tdt, va mot boéng
den héng co xac suat 0,95 bi loai bo. Hay tinh ti 1€ bong dén duogc dua ra thi trwong..

Cong ty sita Viét Nam phat phiéu tham do khach hang & mot thanh phd voi hai cau hoi: “Thang
vira roi ban c6 xem quang céo vé Vinamilk khong?” va “Thang vira roi ban c6 mua san pham
nao cua Vinamilk khong?”. Két qua tham do nhu sau: S6 ngudi xem quang cdo Vinamilk chiém
ti 18 40% tong sb ngudi khao sat, s6 ngudi c6 mua san pham ciia Vinamilk chiém ti 16 25% tong
s6 nguoi khao sat. Trong s ngudi mua san pham ciia Vinamilk thi s6 ngudi xem quang céo
chiém ti 1& 60%.

Chon ngau nhién mot khach hang trong s6 cac khach hang da xem quang cao vé Vinamilk. Xac
sudt khach hang d6 mua san phadm Vinamilk khi d3 xem quang c4o 1a bao nhiéu?

Day chuyén lip rap nhan duoc cac chi tiét do hai may san xuét. Trung binh may thir nhét cung
cap 70% chi tiét, may thir hai cung cap 30% chi tiét. Khoang 95% chi tiét do méay thir nhat
san xudt la dat tiéu chuan, con 80% chi tiét do may thir hai san xuat 1a dat tiéu chuan. Liy ngiu
nhién tir diy chuyén mot san pham, thiy n6 dat tiéu chuan. Tim xéac suat dé san pham d6 do
may thtr nhat san xuat.

Mot can bénh ¢6 1% dan sé méac phai. Mot phurong phap chuan doan duge phat trién c6 ty 1¢
chinh x4c 1a: V6i nhitng ngudi bi bénh, phwong phap nay s& dwa ra két qua duong tinh 98%.
Vi nhitng ngudi khong mac bénh, phuong phap nay ciing chuan doan ding 98 trong 100
truong hop khong mac bénh (tirc 13 ¢6 2 nguoi khong méc bénh nhung xuat hién duong tinh
“gid”). Néu mot nguoi kiém tra va két qua la duong tinh, xac suat dé nguoi do thuc sy bi bénh
la bao nhiéu

HET
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